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Epomoesaic Horhamine Emioyn

N

L 1o Kepdraro

1. 'Eot® n ocvvéptnon f(X) = In(xz)—x . AT6 TI¢ TOPAKAT® GLVAPTNGELS Vo EMAEEETE OO M
omoteg eivar iogg pe v f:
A) A(x)=2Inx-x B) B(x)=2In|x|-x I) F(x):ln(xze‘x)
2
2. 'Ecto 1 ovvéptnon f(x) =X2 . Amd t0vg TapaKAT® 1oYVPIopovs, emAéEte Tov Aavlacuévo
N Tovg AavBacuévoug:
A) H f &ye1 medio opiopod 1o [0,+).

B) H f civat ion pe mv g(X)zx/F.

I') H f givat yvnoiog avéovoa.

A) Yrépyet d1aotnuo 610 0moio 1oyvovv ot tpoimobécelg tov Bewpnuatog Bolzano yio v
ovvaptnon f.

3. 'Ecto ot cuvaptioelg f(X)= N g(x)=x*. And Tovg TUPUKAT® OYVPIGHOYG, emMAEETE
TOV 0®GTO 1 TOVG GOGTOVG:
A) H gof eivat ion pe mv h(x)=x.
B) Ot cvvoptioeig f* kat g eivatl iceg oe vrosHvoro tov R .
I') Eivar feg=g-f.
A) H avtictpooen g f eivar n g.

1

4. 'Ecto 1 ovvaptnon f(x): X 2 . AT6 TOVG TAPOKATM 1GYVPIGUOVG, EMAEETE TOV OMGTO 1|
TOVG GMGTOVC!
A) H f éye1 nedio opiopov 1o [0,+).
X

B) H f givon ion pe v g(x)=—.
X

I) limf(x)=0.

x—0

E) Eivon fz(x)zi apa 1o lxingfz(x) dev vmapyet.

5. No emlé€ete Tnv 6OGTNH OTAVTNOT).
Av limf(x)=¢, limg(x)=m, {,meR xa f(x)<g(x) ya kabe X KOVT4 67O X, , TOTE KAT’

X—>Xg

avaykn Ba eivar: A) I<m B) I<m I I>m A) I=m E) m<lI
(Zxoiiko Bifiio)

6. No emAééete Tnv coot andvinon. Eoto n cuvéptnon f :[0,1)—> R. To 6pro Iirylf (x)
X—> A=

glval Kal®¢ opioUEVO av Kal LOVOV OV:

A) LeR B) Xe[O,l) I) ke[l,Z] A) Ke[l,Z)
. , . . . MpxX .
7. No emAé€ete v cwoth andvinon. To 6plo lim —— egivor :
X—+0 X
A) +o B) Aev vdpyet o A) 1l
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cuvX —1

8. Av lim —————=0 t61¢ and TOVG TAPAKAT® LGYVPLGUOVGS, EMAEETE TOV AavOAGHEVO 1| TOVG
X—Xg X
LavOacpévovug: A) x,=0 B) x,=2=n I x, :g A) X, =7
_ (1— 2x2)3
9. Na emAééete v cwot) andvinon. To 6plo lim ( > ) gival ico pe:
X—>+0 X +1

A) 8 B) 1 )0 A) +o E) -8
(Zyoiiko Bifiio)

_ (—xm —x+1)202 —x+1
10. Na emAééete v cwot) amdavinemn. To 6pro lim 5
X+ (Xlolo -3+ X) -2

A) -1 B) 4w )0 A) —o0 E) 1

elvar ico pe:

14 /. r ’ - 0 ,
11. Na emAééete v cwot) andvinon. To o6plo lim— eivau:
x—0 ¥

A) anpocdioplotia % Kol 08V UTOPOVUE VO TO VITOAOYIGOVLE. B) ico pe 0.

12. ¥t10 dumhovo oxnua divetal n ypaeikn tapdotacn piag cvvaptnong f. And tovg napakdatm
1oYVPLoHOVG v eMIAEEETE TOVG GMOGTOVC.

A) To [-1,2)U(2,3] eivar to obvoro Tiudv g f. 3

B) H f eivat ocvveyng oto medio opiopod ne. :

I') H f dev givar cvuveyng oto X, =0. 2
. _ ;
A) limf(x)=2 *

E) H f eivar cuveyfig oto (0,2). w {72 3 &
-1

21) Ioyvel 1o Bedpnua Bolzano yia v f oo [—1,1] .

13. 'Eoto ovvaptnon f ovveyng oe éva didotnua A pe v f va unv eivar n undevikn
GLVAPTNOT KoL Vo VTAPYEL S1doTn e 6To omoio gival Oetikn. No emAééete 6mola 1 OTTO1EG
ATavVTINoELS elval Kot avayKn cmoTéc.

A) H f? givat cuveync oto A.

1
B) H T gival ocvveyng oto A.

I')H JF stvat GLVEYNG 6€ VTOGVVOAOD TOL A.
A)H |f| +T elvor ovveyng oto A kot VTdpyel VTOoGHVOAO Tov A G6To oMol va givat ion pe
mv 2f .

|x® = x? -1]-x®+x*

14. Na emAééete v coot) andvinen. To 6pro lim 5

X—>+00 X
A) +o0 B) —o N1 A) -1 E)0
(Zyolixo Bifiio)

elvar ico pe:

. . X —x®-2x

15. No emAééete v cooth andvinon. Av 1o lim —————
X—Xg X° =X

A) X, =0 B) x,=2 ) x,=-1 A) X, =1

(Zxoiiko Bifiio)

dev vapyet, ToTE:
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16.

17.

18.

19.

20.

210 dmAavo oynua divetal n Ypaeiky Tapdotacn piog
ovvaptnon f. Na emAié€ete 11 606 TEG TPOTAGELS AT TIC
TOPOAKATO.

A) H f givor cuveync.

1
B) lim——=—
)x'ﬂgf(x) *

I') Yrdpyet o len;Tlx)

A) Ioydet to Bedpnua Bolzano oto [2,X,] yia tnv cvvaptnon g(x)=Ff(x)-Inx.

Y10 dmhavod oynpa divetal n ypoeikn tapdotaocn piog ovvaptnon f. Na emié€ete tig
CWOTEG TPOTAGELS OO TIG TAPOKAT®:

A) H cvvéptnon % éxer medio oplopod o R—{2}. :

B) To limf (x) dev eivon kakdg optopévo

. 1
I') Aev vapyet o IIng—.

7 |

A) H cvvépinon JE éyel medio opiopov 10 [2,+oo). 3 '
E) f(x)<0< X e(-0,-1)U(-11)U(1,2). S
P

ITolec amod TI¢ TAPOKATO GVVAPTNGELS Eival YvNoimwg av&ovoec;

A) f(x)=x**+Inx B) g(x):_i

A) o(x)=mux , xe [—E ,E} E) k(x)=eox 6T) z(x):—ln(—x3)

2 2

Aivovtat ot suvapticelg f(X)= >+1 ko g(x)=—

— . ATO TOVG TAPAKAT®
(x - 2) x“ -1

1oyvpLopovg Aabog eival o:

A) 1 g elval cvveyng oto 2.

B) n f eivan ovveyng oto 1.

I') n g éxetl dvo onueia oto omoia dev givatl cuveync.
A) lim f(x)=1

X—>+0

(Xy0iiké Biflio)

No cOUTANPOCETE TO KEVA GTIG ETOUEVES TPOTAGELG:
A) Av pa suvaptnon f eivar opiopévn o€ éva 6uvoro TG LOPENS (oc, Xo ) U (X0 , [3) , TOTE 1oy0EL M

wodvvapio: « limf(x)=¢ av kot povo av

X—>Xg

B) Av o cuvaptnon f eivor opiopuévn o éva 6OVoro TG LOPPTS ((x, XO) , tote: limf (X) =( ov

X—>Xg

Kol povo av

I') Av pa cvvaptnon f ivar opiopévn og éva 6hHvoro TG LOpeNG (XO,B), tote: limf (x) =/{ av

X—>Xg

KOLUOVO OV o.vviiieee e,
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A limf(x)=(e lim (... )=0
E)XILer(x)zchlggf( ......... )=/
XT) limx=..... kou lime=.....

21. No GUUTANPOCETE TA KEVA OTLG ETOUEVEC TPOTAGELS:

Av..o 10 Oplo. TV cuvapthoewy f kot g oto X, , ToTE:

A) 1im (F(X)+9(X)) =i,

X=X

B) lim (kf(x))z ............... Y10 k60e otadepd Ke R .

X—>Xq

D) im (F(x)g(X))= oo

X—Xg

IT) lim &f(x)=......conee. £POGOV ......... KOVTE OTO X, .
X—Xg

Z) lim[f(x)] =....cccooo ,veN'

X—>Xg

22. Tlowo and ta TopaKdTto Opla Eival KOADOS 0pLoUEVA,;

A) |ing\/X20—X+1 B) |ing\/X20—X—l ) lim+«3x’+x-1

X—>+00

A) XILQ\/3X9+X_1 E) Ixiirg[ln(x3+x+l)] xT) !(igg[ln(x3+x—1)]

(Zxoiiko Bifiio)

23. No GOUTANPDOCETE TA KEVA OTLG ETOUEVEC TPOTAGELS:

A) limf(x)=+o . S e = 400
X—Xq
B) limf(x)=—0e ... = = —o0
X=X
) Av lim f(x) =+, 018 ......... KOVT@ 670 X, ev av  lim f(x)=—o0 101 ........ KOVTA 670 X,
X=X X=Xo
A) Av lim f(x)=+o0 tote lim (....... ) =—00, evd av limf(x)=....... tote lim (—f (X))=+oo.
X—>Xg X—Xq X—>Xg X—Xq
E) Av limf(x)=+400 1 —0, 1018 lim ........ =0
X—>Xq X=X




www.Askisopolis.qr Epomosic Katovonong KAEL6ToO TVTOV

. , \ . 1 i )
ZT) Av limf(x)=0 kot ......... KOVTA 670 X, T0Te lim —— =+, evd av limf(x)=0 ko
X=X x—x, f (X) X—>Xg

, , . 1
f(x) <0 kovtd ot0 X, , 0TE liIM——=.....

M 7)
f(x)= ...

Z) Av lim f(x) =+ 1| —0, 1018 lim

X—>Xg X—>Xg

H) Av lim f (X)=+o0 , tote lim y/f(x)=........

X—>Xg

- 1 *
0) lim sv=....,veN
x—0 X<V
. 1 ®)
D lim——=....,veN
X%0+X2V+l
K) lim ,veN"
)X‘>07X2V+1

24, Y10 SimAovo oyxnpa divetal n YpOoQLKN TopAcTAacT] Hiog cuvapTNong
f. Na emAé€ete T1¢ OOTEG AMAVINGELG.
A) H f eivat suveyng oto (o,B).

B) H f givat cvuveyng oto [a,B].

I') Yndpyet vtoovvoro T0V (OL,B) oto onoio gpapuoletar to O.E.T.

25. No GUUTANPDCETE TA KEVA OTIG ETOUEVESC TPOTAGELS:

A)Av...... ,tote: limo* =0, lima*=...., limlog, x=.... xou limlog, x=-....
X—>—0 X—>+0 x—0 X—>+0
B) Av O<a<1,tote: lima*=...., lima*=...., limlog, x=.... ot limlog, x=....
X—>—00 X—>+0 x—0 X—>+0
) lim (qpx)=....
X=X
. X
A) limIH2
X=0 X

E) lim (cuvx)=....

X—>Xq

1) lim SVt

x—0

26. No cOUTANPOCETE TA KEVA 6TNV EXOUEVN TPOTAON:
o x" +a, x"+. . tax+ao,

Tt ™ ovvdptnon f(x)= ca, #0, =0 1oyvel ot
1 pni cuvapmon f(x) B P s parp O By X
0, [0 A VAR
|imf(x)= lim..... =< ) , ov v=k
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27. X710 SuwAovo oyNua divetal N YPOQIKn TOPACTOOT Hiog

28.

29.

30.

ry

1_a yz 3 4

vy

ovvaptnong f. Na emiééete t1g AavBaouéveg mpotdoelg amod Tig
TOPOAKATO:

A) H f givat cuveyng oto 1.

B) Ioybet to Bedpnpa Bolzano yio v ocvvépinon

g(x)=f(x)+ 5x ot0 [-1,0].

1
I Iim——=-—
)x'f}f(x) *

A) H e&iowon f(x)=A pe A e(-10] &ger 3 pilec.

Aiveton n ovvaptnon f n onoia gival cvveyng oto ddotnua A= [0,3], ue f(O) =2, f(l) =1
Kot f(S) =-1. ITolog amd TOVGC TOPAKAT® LGYVPIGLOVG OEV TPOKVTTEL KAT  AVAYKN ATO T1G
vrobécelg;
A) Yrapyer X, €(0,3) tétot06, dote f(x,)=0.

limf(x)=-1.
B) xl—>3’ (X)
) limf(x)=1(2).
A) [-1,2]<f(A).
E) H péyiomn tyun g f oto [0,3] eivon 1o 2 ko n eddyiotn tiun g to 1.

(Zyo0iko Bifiiio)

Noa ypayete 6T0 TETPASIO GOG TO YPAULO TOV AVTISTOLYEL GTN PPAGCT 1 0010 GLUTANPDVEL COGTA
v nuiteAn Tpodtaon: [a kabe cuveyn
owvapmon f:[a.p]—> R, avoydet f(a)f(B)>0, tote
A) 1 e&icoon f(x)=0 3ev &gt Mvon oto (0,p).
B) 1 e&iowon f(x)=0 éxet akpiBag pia Moon oto (a,p).
I 1 e&iowon f(X)=0 &yet tovhayotov Svo Mboeig oto (o,p).
A) dgv umopoduE va. £x0VpE cuUTEPAGUA Y1 TO TA00G TV Aboewv g eicwong f (X) =0 oto

dtoTnua (a,B) . (Ilaveidaoikéc eCeraceic 2017)

No GUUIANPOCETE T KEVE, GTOV ETOUEVO TIVOKOL:
(Av o€ KOmO10 Oplo £YOVUE OTPOGIIOPITTIO VO PAAETE EPOTILLOTIKO)

limf limg | lim(f+g) | lim(f-g) Iim%
keR reR
+00 +00 0
k<0 +00
k>0 —0
—0 +00 0
A>0 +00
+00 A<0
A>0 —0
A<0 —0
0 0
0 +o0
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518(8|8(9
Slels (8]

L 20 Kepalao

L/

31.

32.

33.

34.

35.

36.

No emréEete v cwoth andvinon. ‘Eote n ovvaptnon f(x)=x*, x>0. H f'(x) 1codto

pe: A) X-x** B) eX!"¥ r) e A) F(x)(Inx +1)

‘Eoto ocvvaptnon f nopayoyiowun oto cdvoro A. Na emré€ete 11 60OTEG TPOTAGELG OO

TIC TOPAKATO:

A) H f éxel medio opiopod 10 A.
B) H f' gival ovuveyng oto A.
I') H f givot cuveyng oo A.

A) H C; d¢éyetar epantopévn oe kébe onueio X, € A.

Noa emAééete 6motlo amdvinon eival cootn (Umopei va givat Kot ot V0 COGTEC).

Av f'(x)=(x —1)2 (x—2)y1a k6Be xR, toTE:

A) To (1) eivat tomkd péyioto g f .

B) To f(2) eivat tomkd erdyioto g f . (Zyxoiiko Bifiio)

‘Eoto cvvaptnon f dvo gopéc napayeyioun oto R pe f'(1)f'(2)<0 kot f/(0)=0. Na

gmléEete TI¢ MAOOG TPOTACELS IO TIC TOPAKATO:

A) Ioyvet 1o Oedpnpa Bolzano yua v ' oto [1,2].

B) H f" givar cvuveyfig oto R.

I') Yrnapyer povadikd X, €(0,2) tétoto dote f(x,)=0.

A) Ioybovv yio tnv f ot tpodmobiceig tov ®.M.T. 6e 0mo10dmTOTE dLAGTNLAL [OL,B].

H evbeio X =1 gival katakdpLeN AGOUTTOTN TNE YPAPIKAEC TOPACTOGTC TNG GLVAPTNONG

x? —3x+2 x> —3x+2
A — B X)=——

(Zyolixo Bifiio)

(emAéEte TV oot andvinon): A) f(x)=

210 S1AOVO GYNO QAIVETOL 1] YPOPIKN TAPAGTACT TNE TUPOYDYOV Hiog \v
nopayoyioyunc oto R ovvaptnong f.

Noa emAééete TIG COOTEC TPOTAGELS OO TIC TUPUKAT®: \._/
A) Mropei va woyvet 6t f(0)=F(3). ®

B) Ioybel 1o Oedpnpo Bolzano yia tnv f' oe kdbe didotnua tng 3
popeng [o,B] ue a<3<pP.

I') H C; éxe1 dVo onpeia kapmig.

A) H f dev éxel kpioipo onueia.

E) Avn f' napayoyiown tote vadpyer E€R tétoto dote () =— yia k60e X <3.

"
3
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37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

"Eoto 1 ovvaptnon f(x)= £ 1
X+

Av ypagikn mapdotacn g cvvaptnong f divetorl and 1o mapokdto® YN, TOTE Vo
eMAEEETE ATO TIG TOPAKATO TPOTAGELS TIC CMOOTEG AMTAVTINOELS: y

A) To nedio opropod g % givar to (1,4).

B) To nedio oplopov g % elvon to [1,4]. Q

I) f'(x)>0 yu kabe x e(L,4). 9. 1 .3
A) Ynapyetr X, €(1, 4) : f'(xo): 0. (Zxolixoé Bifiio)

No emréEete v 6woth andvinon. Eote n cuvéptnon f(x)=np®(Inx), x>0. H f'(x)

5nu’ (InX)cuv( InX)

oovtat pe: - A) Souv? (Inx) B)

I') 5cuv? (%J A) vV’ (In X)

No emréEete v cwoth andvinon. H cuvaptnon f(x)=x>+x+1 éygeu:

A) o tovidyiotov pita oto (0,1).

B) mw akpipag pila oto (-1,0).

I') tpeic mpoypatikég pilec. (Zyoiiko Biflio)

No emré€ete v cooti andvinon. Ecte cuvaptmon f tapayoyiciun oe onueio X, tov
f (X, +ah)=f(x,)

nediov opiopov tg. To d6ptlo Ihlng oovTal E:
A) lim[ af'(x, +ah)] B) f'(x,) I) P(x) A) af'(x,)
h—0 0 ' 0 o 0
%:cp(n+hj—s(p7E
. A - 6 6 ,
Noa emAééete v cwot) andavinon. To ng 1covToL UE:
A) ? B) % r) 3 A) 0 E) %

(Zyo0iiko Biflio)

‘Ecto n cuvdptnon f(x) =(X7 +l)10 (X3 —1). Na emré€ete TIC GOGTEG TPOTAGELS Ao TIG

TOPOAKATO:

A) Ynapyet X, €(-11) térow0 dote f'(X,)=0.

B) H nopdywyog ¢ f eivar molvovopo Babpov 72.
I) f'(x)=10(x" +1) -3x* .

A) H C; déyeton aoOUnTOTEG.

4

. Na emAé€ete TIG 0WOTEG TPOTACELS OTO TIC TUPAKATO !

A) H C, déyetor mAdyleg 0O UTTOTEG.

B) Ioyvovv yia tnv f ot tpodmobécers Tov Bewpnpatog Rolle oto [—1,1] :
I') H C; déyetatl aovuntores.

A) Av g(x)=(x-1)(x* +1) téte f=g.

10
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44,

45.

46.

47.

48.

49,

50.

51.

E) Eoto cuvexng ovvaptnon h:R >R pe h(0)=2 ko h(1)<0. H e&icwon f(x)+h(x)=0
&xer Aoom oto (0,1].

1 1
Na emAééete v cwot) andvinon. To ng)H'h—X 1GOVTOL UE:
1 2 1 2
A) = B) -—— N -— A) —— E) O
X X X X
(Zxoliké Bifiio)
210 SwmwAavo oyxnua divetal 1 ypaeikn Tapdotocn TG TopaydyoL ping v
nopayoyioyng ovvaptong f:[-3,3] > R. 2 N
Na emAééete T1g AdBoc TpoTacels. . ) ["' P
A) H C; éyet1 800 onpeia xapmnc. 4 2f-2 Pof s 4
-1 :
B) H f ¢xe1 3 tomké oxpoétate. A A\
I') H e&lowon f(x)=0 éyet o mord 4 pilec. Ay

A) H ypagwn nopaotaon e g(x)=f'(x), x €[0,1] Bpioketon kGto omo kabe
gpantopévn g pLe eEaipeon 1o onueio EXOPNG TOVG.

No emidééete v coot anavinon. Av f(x)=5" t6te n f'(x) wodtar pe:
53X
3In5

A) 3x5>* B) I') 3.5 A) 3.5 E) 5*In125

(XZyoliiko Biflio)

‘Eoto n mopayoyicwn covaptnon f:R - R yia v omoia 1oyvovv f(O)f (2) >0 kot

f(O)f (1) <0. Na emié€ete kabéva and TOVG TAPAKAT® LOYLVPLIGUOVS 0 0Toi0g elval

cWOoTOG:
A) H C,; téuvet tov X'X d&ova ce Tovddytotov 2 onpueia.

B) Ynapyetr akpifoc éva onueio tg C; 10 omoio n epantopévn gival optlovtia.
I') Yrapyovv &,&, €(0,2) tétoro dote f'(§;)f'(§,)<0.
A) Yrépyer srdotnua [a,B] 670 07oi0 oyveL To Bedpnua Bolzano yio v f'.

No emdééete v coot amavinon. Av f(x)=cvv’(x+1) tote n f'(n) wodTon pe:
A) 3oV’ (n+)qu(n+1) , B)3ov(n+1) , T)-8cvV’(n+)nun+) , A)3novv’(n+])

(Zxolixo Bifliio)
No emréete v cwoth andvinon. Av f(t)=x"+t*+x*+tinx,t>0,x>0 téte n f'(t)

t
wovtat: A) X" +t¥Int+2x+— B) x'Inx+ xt*+ Inx
X

Na emAééete v coot) andvinon. Av f(x) = (X2 —1)3 ToTE M £POouN TOPAYWDYOS AVTHG OTO
0 1o00ton pe: A) 1 B) -1 No A) 27 E) dev vmapyet.
(Zxoiiké Bifiio)
Av ot gpantopeves Tov ouvapticeov f(x)=Inx kat g(x)=2x* ota onueia pe
TETUNHEVN X, elvar mapdiinieg, 10te TO X, givol:
A) 0 B) % I) % A) 1l E) 2
(Zxolixé Bifiio)

11
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52. Zto duthavo oynua divetal 1 ypoelkn TapdoTact TNe Tapoydyov
piog Topoywyioung oto R cvvéptnong f.

Na emAééete TG 6GTEG TPOTACELC.

A) H f ntapovoidlel kopnn 610 X, .

B) H ' mapovcidlet kaunf ota X, Kot X,.

I') H e€icowon f(X) =0, unopei va éxel mepiocodtepeg and 3 pilec.

A) Av f(0)=0, tote 010 IirrgL

f(x)

Na emAééete v AdBog andvinon. Eote n tapayoyiciun cvvdpinon
f :[0,+oo) — R . H dimhavn ypagikn tapdotocn:

53.

A) dev pnopei va maptotaver v f.
B) unopei va maprotdver v f'.

x . f(x)j £/(x)
54. Av f(x)=e™, g(x)=e —~ | =
V() =e®, g(x)=e" e (g(x) 70
A)a—21 B) o F)atl A) gx
o o+l o a” -1

55.
wpotaoelg va emAiééete 060G €lval CMOTEG.
A) Ot ovvaptioelg f,g eivat ioeg.

ua

hbasasana

= =
2 Ty \ xr

umopei va epappooctel o kavovag tov De L’ Hospital.

'Y

Iy

Lo fo. )

, TOTE TO B ®G CVVAPTNON TOL O 1GOVTAL WE:

2
(04

E)

a-1
(Zyolixo Biflio)

‘Eoto f, g 800 mopaymyicipueg cuvaptnoelg e i6e¢ mopay®yovs. And Ti¢ TapoKATo

B) H ypagikn mopdotaon tg f tpoxvzntel and kotakdpven petatomion te g katd ¢>0

povadeg mévo N KATo.
I') Oa eivar f(x)-g(x)=c.

A) O1 ypoa@ikég mapacTdoelg 0€Y0VTaL KOV EQATTOUEVT] 0€ KOO onuelo Tovg.
E) Ot epantopéves TOV YpoOIKOV TOVS TOPUCTAGEMY 6T0 X, € R givar mapdAinieg

peta&bd Tovg N tavtifovrat.

56.

A) f(1)=-1 B) f(~1)>0 r) f(1)>0

57. Na emiééete TNV 6OOTH ANAVTINGT. XTO STAavo oynua divetal n

ypoaeikn mapaotaon pioag 1-1 kot tapaymyiciung cvvaptnong f.
Avn 7 givar mopoyoyiowun, pe (f’l)’ (4)= 4(f’1)l (0) to1€ 0 AdYOG

f'(0)
(3

toovtat pe: A) 0 B) 4 I') Aev opiletan

58.
OCVUTTOTT TNG YPOPIKNG TNG TAPAGTUGNG GTO.

Na emAééete TV cwotn andvinon. Av f'(X) >0 yio k4be X e [—1,1] Kot f(O) =0, tote:
A) f(-1)=0

(Zxolixé Bifiio)

Kabeutd amd t1¢ mopakdto cuvaptioelc va avtiotolyicete otnv gvleia mov eival

XYNAPTHXH AXYMIITQTH

A. =2
1. f(x)=x+i2 ¥
X

B. y=x-1

2. f(x):—x+1+iX
e

12
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Ty=—x+1
3. f(x)=2+—— Foy=-x+
X—2
A, y=X
E. y——x

(Zxoiiko Bifiio)
59. Noa avtictoyicete kabepid amd 116 GLVAPTNAGELS d, B, ¥V, 6 O€ EKEIVN ATO TIg
ocvvaptnoeg A, B, I', A, E, Z mov vopilete 611 eivarl  mapdymyodg g.

4 | ) (1]

]

)

Lt

vk (A i (#) v

i

v {E) v

[£}

i

)

(Xy0i1k6 fifiiio)
L 30 Kepararo \|

60. Na emdétete TNy oot andvinon. Av f'(x)=6nu’(2x)cvv(2x) xar f(0)=1, t6t¢ t0

f(n) wovton pe: A) 1 B) 0 I)?2

T
A) X
) 2
61. No emiégete tnv cwot andvinon. Av f'(x)=nurx ko (0)=0, t6te 0 f(1) 100dTON
pe: A) 1 B) L I) _E A) E
n n n n
(Zx0i1Ko Pifiiio)

13
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62.

63.

64.

65.

66.

67.

68.

69.

‘Eoto n mopayoyioyn oto R cuvaptnon f pe cvveyn npdtn mopdywyo. Lto

Na emAééete v coot) andvinon. [Hapdyovsa tng cvvaptnong f(x) = 2 L givar :

A) In(4-x) B) —In(4-x) I) —Inj4-x| A) In|4- ¥
Noa emiééete 60eg anavinoelg eival cootég. Mia mapayovca Tng GLVAPTNONG
f(x):li,x>1 givarn: A) ~In(x-1)+2 B) —In(1-x)+2 r) -In(x-1)+1
-X
A) In(x—1) E) —In(1-x) ZT) In(1-x)

1 2
No emréEete v cwoth anavinon. H f(x) =(X——j ,X>0 £&xer apykn Tv:
X

1 3
(X_j 1Y, 1 L-Inx)?
A) X/ 4c B) 2(x——j(l+—2j I) +
3 X X 3
1 3
x® (X _xj 1
A) ———=-2x+¢C E) (1+—2J+c
X 3 X
Na gmrééete v cwot) andvinon. To olokAnpopa f1|xz —1|dx eivar ioo pe:
4 4 2 5
A) — B) 0 rn — A) = E) —
) 3 ) ) 3 ) 3 ) 3
(Xy0i1K6 Pifiiio)
Noa emiééete v cowot) andvinoen. To olokAnpoua lenxdx elvol ico pe:
A) 3In3-1 B) 3In3-2 I) —% A) Agv opiletan

Na emAééete v cowot) andvinon. To eufadov Tov YPAUUOGKIOGUEVOL Y®PIiov TOV
dimhavod oynuatog eivatl ico pe:

A) [ 100 B) J, 100 V\
1) [ f)dx— [ f(x)d A) [CF)dx+ [ Fx)d x
) [, FO0dx— [ f(x)dx ) [ FO)dx+ [ F(x)dx _MU X+
(Zyo0iiKko Pifiio)

A
4

dumhovd oynua SiveTor 1 Ypapikn tapactact T cvvaptnong G, n onoia
givar mapdyovca g f.
Noa emAééete TIC 6OOTEC TPOTAGELS OO TIC TAPOKATO:

A) J'i(j:f(t)dt)dx:lz
B) IO4G(x)dx = —jozG (x)dx + I:G (x)dx.

I') H e&lowon f(x)=0 £&yxet 3 pilec.

A) To epfadov tov yopiov petad C;, a&ova XX kot Tov gvbeidv X=—1 kot X=3

oovtal ue 2 T..

No emidééete v coot) amavinon. Av f'(x)=g'(x) ywa kabe x e[-11] ko

£(0)=g(0)+2, tote Y10 k60e X €[-1,1] woydeu:
A) f(x)=g(x)-2 B) fl(f(x)—g(x))dx=4

14
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70.

71.

72.

73.

74.

75.

76.

77.

I) f(x)<g(x),xe[-11] A) Ot C,, C, éxovv kowd onpeio ato [-1,1].
(Xxoliko Pifiio)

"Eoto 1 800 gopég napaywyiciun oto [~2,2] cvvapmong fue f(1)=f(-1). Zto dmhavé oxfipa

diveton n ypoakn mapdotaon g f', n onoia eivar meprrt. Na emdééete TNy oot andvinon
OTO TOPUKATO.

A) H f givat:
i) Aptia i) [eprtn iii) Tirota and ta 800 <
B) H f" eivau: E )\
i) Aptia i) Ieprrty iii) Timoto and to Vo 3 =1 1 i
I') To olokAfpopa J:Xf”(x)dx 160VTOL [E: \‘:/
X2 ' T
i) 2 i) 0 i) | =f"(x)
2 -1
Na emrééete v coot andvinon. Ecto n cuvdptnon n
X 2f-->
F(X):L f(t)dt omov T 1 ovvaptnon Tov ditrhavol GyYRUATOC. ! p
| !
Tote n F'(1) eivar fon pe: A) 0 B) 1 I)?2 A) % i
I
(Zyoiiké fifiio) I - X

a+l a+l
Na emAééete TNV coot andvinon. Av I xdx =I dx , t01e 0 TPOyHOTIKOG aplOpUoC o

gival icoc pe: A) —% B) % ro A) 2

Noa emAéete v coot) andvinon. Ecto n ocvvaptnon f tov V4
dumhavod oyfpatog. Av E(Q)=2,E(Q,)=1 xat E(Q;)=3 ,

, B
TOTE TO .[

o

f(x)dx eivat ico pe:

DAY o WP

A) 6 B) 4 r4 A) 0 E) 2 0
(Xyo0iixo Pifiio)

a?+1
Na emAiééete v cwoTH andvinon. Av L dx <1-20, 1618 0 TPAYHATIKOG aplOpOS o

A) Agv vmapyet B) wcovtat pe -1

[Tolo amd 10 TOPAKAT® OAOKANPOUOTO EIVAL KOADG OPIGUEVA

11 nl/2 n
A) [ B) jo nuxdx I jo oxdx
A) [ Inxdx E) [ V1-xdx 7) -1 dx
0 0 OxX+1
(Xy0iiko fifiiio)
Na emiééete v cowot) andvinon. ['a va eival kadld oplopévo 10 OAOKAN PO L
Jiaz( 1—X+|nx)dx npéner: A) a<l B) O<a<l Iy a>0 A) O<oc£%

No emAééete v cwoth andvinon. To [Z]E 1G0VTAL IE:
A)O B) 2B -2a I') Aev opiletar

15
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Epomosic Katavone

L 1o KeoaAiaro \|

1. Amavrijeaig: By k). D, =D, =D, =R" evd D, =(0,+x). Eivox f(x)= In(xz)—x S

2

2In|x|-x = B(x) Kmf(x):ln(xz)—x==In(x2)—lnelene—_ln( x’e™)=T(x).

2. Argvrnon: A). f(x) >0 yw kdbe x =0 Gpa dev vrapyovv o,B >0 térow dote f(o)f(B)<0 ko
dev 1oyvel to Osmpnpa Bolzano. Ot vrdlowreg anavinoelg sivat OAeg 6OOTES.

3. Amavrnon: B). Eivat D =[0,40), D, =R dpa oy gof =h . Eivau f*(x) = x>, x>0 dnradn
f* =g ot0 [0,+) apa cwoth n B). Eivar D, =R apa oy feg=geof. Eniongn g dev eivan

1-1 dpo dev pmopel vo elvorn 7.

4. Anavtijeeig: B) . Eivoar Dy =(0,+00) Gpoito A) AéBog. Eivon Dy =(0,+00) =D, on

1 1:\/;:£

X

=g(x) y1 kdbe x>0 Gpa 0 B) 60570

S )

Y . 1 . 1
Eivaur limf (x)= lim —= =+o0. Eivan f?(x)==, x>0 &pa limf?(x)= lim = =+o0 ko1 vmapyst.
x—0 0" X Xx—0 x—0" X

5. Amdvrnon: B) . Ioyver f(x)<g(x)= limf(x)<limg(x).

X—>Xg X—>Xg

6. Amavinon: I') . [lpéner o A —1 va givar onpeio Tov mediov opiopov 1 Gkpo awTov SNANOT
0<A-1<1<1<A<2.

X
7. Amaviyon I) . Eivan NEX ‘ M < 1 & sl < X < 1 KOl 07t KPLTnplo mopeuPoing sivat
XX ]
lim 22X =0.
X—+0 X
8. Amavmioceig I') kot A) . Eivan "mcuv—x—l & O2 : Iim&x_l = _2 EVD IimM =0 (yvootd
X_% X T X7 X T x—0 X
op1o) kar lim cvvis =£ =0.
X—21 X 27‘[
(1-2¢¢) g

9. Amavinon: E). lim

X—>+00 (X2+1)3 X—>+00 XG/

X _x+1)" —x+1
10. Anavenon: E) . i ( ) i X}OZ(

im
0 2 0 2
X—>+ (Xlolo = X3 + X) ) X—>+ X/OZ(

11. Awavnon: B) . Eivan Ilmgzlmgo 0.
0X x>

16
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12. Anavmioeis: A) kot E) . H T éyet ohvoro Tudv to [—1, 3] ka1 Ogv elvar cuveyng oto 2 dpa Aabog ot
A), B). To 0 dev avikel 6to 1tedio opiopol dpa eV £xeL VOTLAL VAL AGLLE Y10l GUVEXELD GTO ONUELD
avtd, Aabog koun I'). H f dgv givar cuveyng oto [—1, 1] KaOdG SrokdnTeETOL 6TO PNOEV Apa dev 1Y VEL

10 Oedpnuo Bolzano ko sivarl Adbog kot to X1).

13. Aravmioseig: A) ,I') kaw A) . H f? covexic 610 A ¢ YIVOLEVO GLVEXDY GUVOPTAGEDY UPO. GOGTH 1)

A). H % dev opiletar kat’ avaykn o 6Xo to A dpa dev glvar avaykooTikd cuveyng oto A kot AdBog n

B). H NG opiletar o€ vTOoHVOLO TOV A (Ao EKP@VNOT) Kot ivar cuveyng dpa ooty n ). H |f| +f
giva ovuveyng 610 A Mg GBpotoa cLVEXDVY Kot apol vdpyet dStdotna wov T etk Oa givat o€ owto
|f|+f =f+f=2f Gpo cwotn A).

Ix*=x?-1]-x*+x* . -1

14. Amavrnon: E) . Eivar lim (x3 —x? —1)=+oo apo. lim 5 = lim —=0.
X—>+0 X—>+00 X X—>+00 Y
3 2
. XT—X"=2X .o X=2 . X=2 .o X=2
15. Azavmon: A) . Eivan lim ————=---=lim——. lim——=2, lim——=0,
X—Xg X =X X=X, X =1 x>0 X —1 x>2 X -1
x-2 3 . X=2 Lo X—=2
m——=— kot lim——=+w0 gvo lim——=-w
x>1x—-1 2 x> X =1 x>t X =1

16. Amovtijezic: A) kan A) . H f cuvexig pa swotin A). Etvar limf (x)=0 xa f(x)>0 xovtd 610 0

apa Iimi =00 , dnhadi AdBog 1 B). Eivar lim f(x)=0 opwg Aoym mpoonpov givar

x—0 f (X) X—Xg

Xllrxrz Tlx) =400 gvh Xllrxrz % =—o0 , dnhadn Aabog 1 T). H g cvveyns oo [2,X,],

9(2)=f(2)-In2=2-In2=Ine*~In2>0, g(X,)=F(X,)—INX, ==InX, <0 ywi
X, >1< InX, >0, nhady coct]n A).

17. Aravtiosig: I'), A) ke E) . H % opiietar oto R—{-1,1,2} Gpa Adbogn A). Eivan lim (x)=0 apa

AdBogm B).
, . 1 . 1 . .
Eivor lim —— =—-o0 kot lim —— =+ dpa cowot n ).
va’f(X) x»?f(x)

18. Anavtiosig: A), A) Kot Xt) .

19. Awavnon: I') . Trv cuvéyeia v e€etdlovpe povo og onueia Tov tediov opiopov. Ta vrorouma
TPOPAVAG Vol cOGTA.

20.A) ....«limf(x)=¢ av ko povo av limf(x)=limf(x)=2»

X—>Xg X—>X5

B) .....tote: lim f(x)=¢ av karpovo av limf(x)=2.

X—>Xq X—>Xg

) ... tote: limf(x)=0 av kon povo av limf(x)=2¢.

X—>Xg X=X

A)XILrgf(x)=£<:> lim (f(x)-¢)=0

X—>Xq

E) lim f (x) = ¢ < limf (x, +h) = ¢

X—>Xg

XT) limx=x, ko limc=c

X=X X=X

17


http://www.askisopolis.gr/

www.Askisopolis.qr Anavtiosic Epoticsov Horlarig Emioyng — Aviietoiynong

21. Av vapyovv to 6plo Tov cuvoptioemy f kot g oto X, , otE:

A) XI|_>nX10(f (x)+9(x))=limf(x)+limg(x)

X—>Xp X—>Xq

B) lim (kf(x)) kllmf(x) yio k60e ot0fepd K e R .

) lim (f(x)g( )= Ilryf(x) XI|nX1g(x)
f(x)_ fmf()
A) lim s epooov limg(x)=#0.
)quog(x) )!l_)r)r(]g( ) ¢ x—)XOg( )
E) Iim (x)|= Ilmf(x)‘
IT) lim \/f (x) = «/limf(x) epdcov f(x)=0 xovté 610 X, .
Z) lim[f(x)] :[Iimf(x)}v , veN’

22. Aravmiceig: A), T') kot E) . Eivou Iirr(l)(xzo -X +1) =1>0, lim (3Xg +X —1) =

X—>+0
Iing (X3 + X +1) =1>0 dpa ta avtictorya 6pla A) , I') ko E) givar kokodg opiopéva. Eivor
X—>

Ixm(xzo—x—l)z—l<0, lim (3x° +x 1) =0, IXi_rE(x3+x—1)=—1<0 apo. Sev etvon Kahdg

X—>—0

opopéva ta B) , A) ko Z1) .

23.A) limf(x) =+ < lim f(x)= lim f(x)=+wo

- +
X—>Xg X—>Xg X=Xy

B) limf(x)=—0« limf(x)=limf(x)=-

X—>Xg X—>Xg xaxg
I) Av lim f(x) =+, t0te f(X)>0 KOVTd 670 X, , £V av lim f(x)=—o0 1t01E f(X) <0 KOVTE OTO
X=X X—=Xo
X, .
A) Av X|i_>r‘i10f (X)=+o0 tOTE XII_EQ, (—f (X)) =—00, EVO
av X||_>r£10 f(x)=—o 1018 Xll_)rzlo (—f (X)) =400,

E) Av lim f(x)=+0 1| —0, 1018 |imi=0

X=X xaxof(x)
ZT) Av lim f(x)=0«a f(x)>0 xovidot0 X, , 618 liM Tlx)z-koo, evd av lim f(x)=0ku
f(x) <0 kovtd ot0 X, TOTE Iimiz—oo
x»xof(x)

Z) Av lim f(x) =+ 1| —0, 1618 lim |f (X)] =-+o0.
H) Av lim f (x)=+o0 , tote lim y/f (x) =
®)Iimi2=+oo KO YEVIKG Iim%=+oo,veN*

x=0 X x—0 X<V
I) lim——==+0,velN’

x—0" X
K) lim ——=—w,veN’

x—0" X

18
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24, Aravtijoeig: A) kan I) .

25.A) Av o >1, t6te: lima* =0, lim o*=+w , Iinglogax:—oo
X—>

X—>—00 X—>+40
kot lim log, X =+
X—>+0
B) Av O0<a <1, tote: lim o =+, lima* =0, limlog, X =-+o0
X—>—00 X—>+00 x—0

kot lim log, X =—

) lim (nux) =npx,
A) limIX _q

X=0 X
E) lim (cuvx)=ocvvx,

X—>Xg

xT) |ingw:0
0, av v<k
26. lim f(x)= lim = =2 av v=k
X—>+00 xam;BkX Bk

401N —oo, av v>Kk

27. Aravtijoeic: A) kar A) . Eivan ”T f(x)=0= Iirg f (x)=-1 épa 6yt cuvexng oto 1. H g cuveyng oo
[-1,0], g(-1)=f(-1)-5=-1<0, g(0)=f(0)=2>0 Gpa woydet 10 Bedpnuo Bolzano.

!(in;f(x)zo kot f(X) <0 xovté oto 2 épa |irT;T1X)=—oo. INa =0 n e&lowon f(X)=1 &e12

pilec kat oy 3.

28. Amavtnon: E) . I'a 10 A) 1oyvet to Bedpnua Bolzano. o ta B) kot I') i f ouveyng dpa woydovv. T
10 A) n T ouveyng kot maipver Tig Twég —1 xat 2 dpo Ady® tov OET Oa maipvel kot OAEG TIC
EVOLUECEG TYEG, ONANOT TO [—1, 2] glvatl vTOoHVOAO TOL GUVOAOL TIu®V. To E) dev 1oy0et

AVOYKAGTIKA KOG umopel va mapouctdlel GAAa akpOTATO 6TO E0MTEPIKO. Ba ioyve av N
f Rrov yvnoing avéovoa.

29. Anavtinon: A) .

30.
. . . . . f
limf limg [ lim(f+g) | lim(f-g) ||m§
K
keR reR K+A K-A A0
k>0 +o0 400 400 0
k<0 +00 +o0 -0 0
k>0 —o0 —0 —0 0
k<0 —00 —00 400 0
+00 A>0 +00 +00 +00
+00 A<0 +00 —00 —00
—00 A>0 —00 —0 —0
—00 A<0 —00 400 400
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SR EHEE
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L 20 Kepdloro \|

31. Amavenen: A) . f(x) =" = f'(x)=e""*(xIn x)' =f(x)(Inx +1)

32. Aravmioelc: I') kar A) . To A givatl vToGHVOAO TOL TEGIOL OPIGUOD KL OYL AVAYKOGTIKY TO TEGIO
optopov dpa AdBogn A. To B AdBog mpogoavdg kot ta I' kot A

TPOPOVHS GMOOTAL.

X - 1 2 +wm

33. Amavinon: B) . J)
7 [ ’ ’ , f'{x | - — +
To mpdonpo g ' ka1 n povotovia tng f paivovror otov dumhavo
mivaxo.
Apa to f (1) dev givan Tomkd péyioto eva 1o T (2) givor tomkd f \ 4
g\ldyloTo.
TE.

34. Amavtijesic: B) kw I) . H f' ovveyic kon f'(1)f'(2) <0 Gpa swot 1 A). H B) mpogavidg Adboc.
A6yo tov Oeopfipatog Bolzano veapyet x, €(1,2): f'(x,) =0 kon and to Oedpnua Rolle oto
[0, Xl] VIAPYEL X, € (0, Xl) TETOL0 DOTE f”(XO) =0. Opwg dev eivar avaykaoTiKd Hovadikd dpa

AaBocn I) . H A) mpogpavag oot agov f ouveyng kot mapaymyicun og 6ho 1o R .

0
2 axe2 O] o
35. Amavinon: B) . Iin}f(x) = Iimu = lim gX—3 =-1 ko

x—1 X -1 D:H x—1 1

0
. . x2—3x+2(5) . 2x-3
limg(x)=lim———— = lim =—o
X1 X1 (X—l) DLH x—>1*2(x_1)

36. Aravriosis: B) ,I') kan E) . Av f(O) =f (3) and Oedpnpa Rolle 6o vapye X, € (O, 3) TETOL0 DOTE
f'(x,) =0 Gromo. T kGPe o <3< P eivon F'(a)f'(B) <0 ke f' cvveyng dpa cwom n B). H

aAlalel og 6V0 onueia povotovia dpa 1 f odAlalel o€ avtd Ta onueio KupTOTNTO KO Eivort
napaywyiown dpa eivar onueio koumng, nradn coot n I). H f £xel kpioo onueio 1o 3 dpa Adbog
N A). Ao OMT oo [x,3] yio my f mpoxdntet To {nrovpe dpa swot n E).

37. Andvrnen: A) . f(1)=f(4) apo amo Bedpnpa Rolle vrapyer X, € (1,4) této10 dote f'(X,)=0 Gpa
AdBog M A) kan oot N A). [lpoepavig AdBog ka1 1 B) opoimg. Av f’(x) >0 ywo kébe X e (1,4)
apo? f ovveyng oto [L4] tote f,/[1,4] dromo apa Aébog n ).

38. Amévrnon: B) . f'(x)=5nu’(In X)[nu(mx)]' _ onp (lnx))(GUV(InX)

39. Amévrnon: B) . ' kabe x €(0,1) eivon f(x)> 0. Ioybet to Oedpnue Bolzano yuo my f oto [-1,0]
kot T /R dpon B) coot andvimon kot tpo@avag dev pmopei va éxet 3 pilec.
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f (X, +ah)—f(x,) ah-u Iimocf(xo +u)—F(x,)

u—>0 u—0 u

40. AmGvinon: A) . Llﬂg =af’(x,)

1

oLVZX

\! . T L .
41. AmGvtnon: B) . !‘I_rg n =f (Ej omov f(x)=gpx xon f'(x)= apa

f'(fj:f.
6) 3

42. Amavrioeig: A) kau B) . f(-1)=f(1)=0 apo om6 10 Bedpnpa Rolle cwom n A). H f eivor fabpod
73 apan f' 6o sivon 72 kon owot 1 B). Eivon f/(x) :1O(X7 +1)9 "'s (x3 —1) +(x7 +1)lo -3x% dpa.
AaBocn IN). H f givar moAvdvopo Pabpod peyaidtepov tou 2 dpa 6ev EYEL ACOUTTOTES,

43. Amavinen: E) . H f givon pner cuvapmon pe tov Pabud tov aptbunti ueyaidtepo TouAdyiotov Kotd
800 tov Pabuod Tov TapovouasT, Apa dev Exel TAAY1ES acvumTtmTes. Agv opiletat to f (—1) apo. oev
oydet 10 O.Rolle. f(x)=---=(x —1)(X2 +1) , X #—1 xon 1 T gfvan molvdvopo 3°° Baduov dpo. dev
&xer oovpmrotes. Agv givan f =g yati Dy # D, . Eivaw k(0)=f(0)+h(0)=1>0 «kam
k(1)=f(1)+h(1)=h(1)<0 apa k(0)k(1)<0 ko pe dbo Tepurrdoeig n pilo etvor to 1 1 pe
©.Bolzano n piCa eivar 670 (0,1).

1 1

44. Amavyon: I) . Ling%:f'(x) 6mov f(x)zl.
- X

45. Amavtioeig: B) k I) . f'/[-3,-1] = fU[-3,-1], f'\[-L1] < fQ[-11] kot
' /7[1,3] = fU[13] dpa éxet onuelo kapmig yioo X =—1 ko yie X =1. H f 6o éxer axpdtata kon ota
Gxpa Tov TEGIOV OPIGHOV oL LOVO 6TV BALGCEL povoTovia dpa AdBoc n B). Av n feixe 5 pileg tote
and Oedpnua Rolle n f' O gixe 4 pileg npdypa drono, dpo AdBocn ). To A) 6w6Td 0pod 1 g KOiAN.

46. Arévenon: E) . f'(x) =5 -In5-(3x) =5*-3In5=5%-In5° =5* .In125

47. Amavtioeig: A) ken I) . Eivan f(0)f (1) <0, f(1)f(2)<0 agov f(0)f(2)>0 dpo am6 to bedpnpa
Bolzano cwot 1 A). AdBog to B) mapodro mov pe Bempnpoa Rolle éxovpe dbo oplovrieg epomtopéveg
dev Eépoupe av givar povadikéc. To I') cwoto yoti amd OMT ota [0,1], [1,2] Oa givar
f'(&)=1(1)-f(0) xou f'(&,)=F(2)-f(1) xarav f(0)<0, f(1)>0,f(2)<0 tote f'(&)>0 ko
f'(&,)<0 evo av £(0)>0, f(1)<0,f(2)>0 tote f'(§) <0 kou f'(€,)>0. To A) Ldbog kabidg

dev Eépovpue av n T givar cvveync.
48. Amavnon: I) . f'(x)==3cvv?(x +1)nu(x+1) apa f'(1)=-3cuv’ (n+)np(n+1).
49. Amavinen: B) . TTapaywyilovpe g mpog t 0y wg mpog X.

50. Aravinon: I') . H f eivau moAvovopukn 6°° Babpov, dpa av thv napaywyicovus 7 gopéc Ba sivarn
UNOEVIKT] GLVAPTNOT).

51. Amévinen: I') . f’(x):g’(x)<:>§=4x<:>x =7®X=3
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52. Amavinon: A) ka B) . f'./7(—o0,x,]|= fU(—o0,x, |, F\[X,,+0) = f[X,,+0) Gpan f

napovctdler kopmn oto X, . H gpamtopévn damepva v ypagikn nopdotaon mg f' ota X,, X, dpa

givar onpeio kapmnc. Av eiye 4 pieg tote and ©.Rolle n ' O iye 3 pileg dromo. To dpro Iinng)
X—> X

dev vrdpyel Aoy aALOyNG TPOGTILOV OO TNV YPAPIKT, Apa dEV 15YVOVY ot Tpovmobéaelg Tov DLH.

53. Amavinon: B) . H f eivaw mapaywyiown dpa Kot cuveyng kot dev pmopel va v moplotavel. Av

F(x)=f (o) o)

napiotave my T’ Oafrav £, =f'(a)=lim = limf'(x)={(, mpdypa dromo.

X—>o X—0 DLH x—a
54. Anavinon: E) . (%j =-~=(B—oc)eﬁx’°‘x " %:‘”:geﬁX—qx épa
(B_Q)M25M<:> @aﬁ—az—ﬁzoc;...c;,[;:aa_l_

55. Andvrpen: I') ke E) . f'(x)=g'(x) = f(x)=g(x)+c,ceR.
I'o c#0 ouf, g dev givan ioec. Agv TpokdITEL pE petoTomion Kot € >0, umopel kot va tawtiCovra.
[popavng I') cwotd. o va d€yovtan kown epantopévn og koo onpeio, Oa mpénet va gival ioec.

56. Amdvrnon: T) . £/(x)>0= f Z[-11] xan 1> 0 f (1) > F(0)=0.

’

57. Andvron: B) . f(f’l(x)):1:f’(f’l(x))(f’l) (x)=1
Etvar f(0)=0<f7(0)=0 ka f(3)=4 <= f™(4)=3 dpoyw x=0 eivar f’(O)(f‘l),(O)zl Ko
T X =4 gtvor f’(3)(f’1)l(4):1.

3)(F )I (4) Kot medN Ta yvopeva gtvot ica pe 1, tdte dgv
4.

() _(f7)

o 4
undeviCovtoy, Gpo ——= =
f'(3) (f 1) 0)

58. Amavtioels: 1> A, 25T, 35 A. (Yaoroyilovtog Ta 0pla)

Emopévag f'(O)(f N )’ (0)=F'(
£

)
I
(

59. Amavtioeig: (a) - (E) , (B) - (A) , (y) - (B) , (8) - (A) . H mapdymyoc 610 (A) givor dikAadm
otabepn o€ kdOe kLGS0 Egympiotd, dpa n T Oa sivar dikhadn Tpotopdduia oe kKGbe KA GO0, dnhadn 1
(B). H mapdymyog oto (A) givon otabepn, apan T eivar mpotofdduia, dniadn 1 (8). H tapdywyog oto
(E) ahAéler mpdonpo oto undév, apa n f Ba éxel axpdtoTo 610 undév Kot e0KoAN AOY® TPOGTIHOV
glvar olkd ghdyioto, dpa givon 1 (o). H mopdywyog oto (B) oAlalel tpelg gopéc mpdonuo apan f Oa
€xel 3 Tomika akpoTata Ko etvon 1 (y).

L 30 Kepalaoro \|

60. Amévtnon: A) . f'(x)=6np’(2x)ovv(2x) < f(x)=np’(2x)+c,ceR kat f(0)=1<c=1 ka
f(n)=1.
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61. Amavtnon: A) . f'(X)zm.utx@f(x)z—lcuvmﬁ-c ,ceR kat f(O):0<:>c:l KO
T T

1 1 2
f(l):;_‘_;:;

62.Andvrncn:F).(—In|4—x|)'=— == =f(x)

63. Amavrnon: A) kan ') . Agov x >1 tote In[l—X|=In(x-1) dpa

(—In(x—l))’ :—(X_]i) :%:f(x) apo mapayovses g f eivar ot —In(x-1)+c,ceR
X — —-X
) _ 1V, 1 X1 '
64. Amavenon: A) . f(x)=| x—=| =x*+—5-2=| —-=-2x+c| ,x>0
X X 3 X
1
. : L 1 X 1., 1 2 4
65. Amavrnon: A) . L‘XZ —l‘dX:Jll(l—xz)dX :[x—?}l :l—§+1—§:2—§:§

66. Amévinen: B) . Jfln xdx :fln x(x)’ dx =[xIn x]f —Lzldx =3In3-(3-1)=3In3-2

67. AmGvnon: A) . E= _[i|f (x)|dx = .[f3|f (x)[dx + j:|f (x)|dx =

= —Jif (x)dx + ij (x)dx = I:f (x)dx + _[:f (x)dx

68. Amavrijoaig: A) ke T). [ f(t)dt=[G ()] =G(3)-G(2)=4 dpu

Ji(ij (t)dt)dx = j_214 dx = 4(2 +1) =12 . To B) mpopavig Adboc dev mailel poro 1o mpoonuo. Exedn n
G éye1 4 pilec 161 amd to O.Rolle 1 f Oa éxet 3 pilec. To epPaddv oto A) gival ico pe f1|f (X)|dX , OLMG
dev Eépovpe to Tpoonuo g f dpa Aabog (Ba ftav cwoto av f (X) >0 ot0 [—1, 3] ).

x=0

69. Amavinon: B). f'(x)=g'(x) = f(x)=g(x)+c=c=2 apa f(x)=g(x)+2 Gpa A),T) kar A)

MéBog. To B) cwotod yiati _fl (f (X)—g(x))dx = J:Z dx=2(1+1)=4.

-1

70. Amovtiosg: A) > i) , B)—>i) , I')—=ii) . ' nspwrﬁ@f’(x)z—f'(—x)@f’(x)z[f(—x)]' =
o F(x)=F(—x)+cm>e=0 dpa f(x)=F(-x)=F &pra.
f' meprrty < '(x) = —f'(—x) = £'(x) =f"(—x) = " 4priat .

[ xE7(x)ax=[xF(x) ], [ £(x)dx = £ + £40] - [£(x) ], = =F(-1) - F (1) =0.

71. Aravinon: I') . H F(x) = jle (t)dt eivor pia mapayovoa g f apa F'(x)=F(x) ko
F'(1)=f(1)=2 (oxfipo).
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72. Amdgvinon: B) . .[:dex = J:H dx < I:+12xdx = I:Hde =

Q[XZ}Z”:2(;{+1—ﬁ{)©p«{+2a+1—g{=2@2a=1©a:%
73. Amavinon: I . jjf(x) X = L dx+f dx+.|. dx==E(Q,)-E(Q,)+E(Q,)=4.

74. Andvrnon: B) . [ Yix <1-2a < o +1-1<1- 20 < (a+1)’ <0< a=-1
75. Aravtioeis: B) kot Z) . [Topoatmpode 1o medio opiopo.

76. Amavtinon: A) . H cuvaptnon oto ecmtepikd Tov 0AOKANPOI0TOC opileTon 010 (0,1] apa T AKpo
TOV OAOKANPOUATOG TPEMEL VA, VAKOLY 6T0 dtdotnua owtd. Apa 0<l-a’ <le e —l<a<l

Ko 0<20c§1<:>0<a£%.Ts7»u<d O<a£%.

77. Amavinen: A) . [Z]SL =2-2=0 yi [G(X)]z =G(B)-G(a) karedd etvon G(x)=2 apa
G(B)=G(a)=2.Tw napaderypa éxovpe v f(x)=0 Ko pio apyun e eivarn G(x)=2, tote
j x)dx =[G(x)] =G(p)-G(a)=2-2=0.
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