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1ο Γιαγώνισμα 

  15-3-2020 

Θέμα Α 
 

A1. Έζησ κηα ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Δ. Αλ 

      ε f είλαη ζπλερήο ζην Δ θαη 

       f x 0   γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Δ, λα απνδείμεηε όηη: 

     ε  f  είλαη ζηαζεξή ζε όιν ην δηάζηεκα Δ.   

κνλάδεο 7 

Α2. Πόηε κηα ζπλάξηεζε ιέκε όηη είλαη παξαγσγίζηκε ζε έλα ζεκείν 
0x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο;  

κνλάδεο 4 

Α3. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

     «Αλ f ,g είλαη δύν ζπλαξηήζεηο γηα ηηο νπνίεο νξίδνληαη νη f g  θαη g f  ηόηε f g g f ». 

    α) Είλαη  αιεζήο, ή ςεπδήο ε πξόηαζε; 

    β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α. 

κνλάδεο 1+3 

Α4.Να βξείηε ην ιάζνο ζηελ παξαθάησ δηαδηθαζία θαη λα εμεγήζεηε γηαηί είλαη ιάζνο: 

      
1

1

1
I dx

x
 

1

1ln x    =ln1- ln1=0 

κνλάδεο 4 

Α5.Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ έλδεημε Σωστό ή  

       Λάθος δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε. 

   α) Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην 0x  θαη ε ζπλάξηεζε g είλαη ζπλερήο ζην 0x , ηόηε ε ζύλζεζε  

        ηνπο g f είλαη ζπλερήο ζην 0x .  

   β) Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην   θαη δελ είλαη αληηζηξέςηκε, ηόηε ππάξρεη θιεηζηό  

        δηάζηεκα  α,β  , ζην νπνίν ε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο Rolle. 

   γ) Έζησ ζπλάξηεζε f νξηζκέλε θαη παξαγσγίζηκε ζην δηάζηεκα α,β  θαη ζεκείν  0x α,β  ζην νπνίν  

        ε f παξνπζηάδεη ηνπηθό κέγηζην. Τόηε πάληα ηζρύεη όηη  0f x 0  . 

κνλάδεο 6 

Θέμα Β 
 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε f :  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη  f ln x ln x ln x  γηα θάζε x 0 . 

Β1. Να δείμεηε όηη  f x x x , x  . 

κνλάδεο 3 

Β2. Να δείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο. 

κνλάδεο 5 

Β3. Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f βξίζθεηαη πάλσ από ηε γξαθηθή  

       παξάζηαζε ηεο 1f  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ηηο ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ. 

κνλάδεο 6 

Β4. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε  2 3 2f x x x 2x 1     έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην δηάζηεκα  0,1 . 

κνλάδεο 5 

Β5. Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε    2 2 2020f εκx f x x  . 

κνλάδεο 6 
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Θέμα Γ 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζην  e, κε  
 

x e
ln x e x 3

f x , x e
x e


  

  


 θαη  f e 1 0  . 

Να δείμεηε όηη: 

Γ1.      f x x 3 ln x e   , x e . 

κνλάδεο 6 

Γ2. Υπάξρεη  μ 3,e 1  ηέηνην, ώζηε  f μ 0  . 

κνλάδεο 5 

Γ3. Η f παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην x μ . 

κνλάδεο 8 

Γ4. Τν εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ Ω πνπ πεξηθιείεηαη από ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  

         g x f x   θαη f, είλαη      
22E Ω 3e 14e 16 2 e 3 ln 3 e       

κνλάδεο 6 

 

Θέμα Γ 

Έζησ κία ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ    
2xf x e 3 x 1 2 γηα θάζε x       

θαη       
2α

α 3 3

αα

e 1
f x dx 1 α 1 α 4α

e


        γηα θάζε α 0 . 

Γ1. Να δείμεηε όηη    
2xf x e 3 x 1 2 , x      

κνλάδεο 7 

Γ2. Να δείμεηε όηη ε f έρεη δύν θξίζηκα ζεκεία. 

κνλάδεο 6 

Γ3. Να βξείηε ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο  f x 0 . 

κνλάδεο 7 

Γ4. Να δείμεηε όηη    
2x 2 2e e 18 x 3 x 1 9 e γηα θάζε x 2       . 

κνλάδεο 5 
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