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6ο Γιαγώνισμα 

  18 - 4 -2020 

Θέμα Α 
Α1. Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f  παξαγσγίζηκε ζ’ έλα δηάζηεκα  α,β , κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν ηνπ    

     0x ,ζην νπνίν όκσο ε  f  είλαη ζπλερήο.  Αλ  ε  f x  δηαηεξεί πξόζεκν ζην    0 0α,x x ,β , λα  

     απνδείμεηε όηη ην  0f x  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην θαη ε  f  είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζην  α,β . 

κνλάδεο 7 

Α2. Έζησ κηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην Α. Πόηε ιέκε όηη ε f παξνπζηάδεη ζην ox Α  ηνπηθό  

      ειάρηζην; 

κνλάδεο 4 

Α3. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

       «Γηα θάζε δεύγνο πξαγκαηηθώλ ζπλαξηήζεσλ  f ,g : 0, ,   αλ ηζρύεη  

           
x 0 x 0
limf x θαη limg x
 

     , ηόηε    
x 0
lim f x g x 0

     ». 

      α) Δίλαη αιεζήο, ή ςεπδήο ε πξόηαζε; 

      β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α. 

κνλάδεο 4 

Α4. Σην δηπιαλό ζρήκα, δίλεηαη ε  γξαθηθή παξάζηαζε κίαο ζπλάξηεζεο f     

       θαη ε εθαπηνκέλε ηεο ε, ζην ζεκείν   A 3,f 3 , ε νπνία ζρεκαηίδεη κε ηνλ  

      άμνλα x x γσλία o45 .Γίλεηαη επίζεο ε ζπλάξηεζε  

  2 9
g x x

x
  , x 0 . Να ππνινγίζεηε:  

   α) Τα    f 3 ,  f 3
            

κνλάδεο 3 

    β) ηα           f f 3 ,  g f 3 ,  g f 3                        κνλάδεο 3 

    γ) Τα    g f 3 ,    g f 3
            

κνλάδεο 4 

 

Θέμα Β 
 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   
2x βx γ

f x , β γ 1
x α

 
  


γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη  

x 1
lim f x


    

θαη   
x
lim f x x 0


   

 

Β1. Nα δείμεηε όηη α 1,β 1    . 

κνλάδεο 6 

Β2. α) Να δείμεηε όηη     
2x 3x γ 2

f g x ,x 2,όπνπ g x x 1
x 2

  
    


. 

       β)  Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f g  ηέκλεη ηνλ y΄y ζην ζεκείν 
3

Β 0,
2

 
 
 

 , λα βξείηε ηνλ  

            ηύπν ηεο f. 

κνλάδεο 3+2 

Αλ  
2x x 1

f x
x 1

 



 : 

Β3. Να βξείηε ηελ  εθαπηνκέλε (ε) ηεο  γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  

       Γ 1,0 .                    κνλάδεο 5 

Β4.α)Να εμεηάζεηε ηελ f σο πξνο ηελ κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

      β) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f. 

κνλάδεο 3+3 
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Θέμα Γ 
Έζησ ε άξηηα ζπλάξηεζε f:  0,1 ,ζπλερήο ζην θαη παξαγσγίζηκε ζην  ηεο νπνίαο ε γξαθηθή 

παξάζηαζε δίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Έζησ      a : ,0 κε a x f x , x 0     θαη      b : 0, κε b x f x , x 0    . Γίλεηαη επίζεο 

ε ζπλάξηεζε     2g x f x x , x  
 
 θαη ε επζεία 1ε πνπ είλαη εθαπηνκέλε ηεο a ζην ζεκείν  A 0,1 . 

 

Γ1. Να βξείηε ηελ εθαπηνκέλε εκηεπζεία 2ε ηεο bC ζην  A 0,1 γηα x 0 . Σηε ζπλέρεηα λα εμεηάζεηε αλ  

       ε g είλαη παξαγσγίζηκε. 

κνλάδεο 7 

Γ2. Χξεζηκνπνηώληαο ην ζρήκα, λα κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε g σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

κνλάδεο 4 

Γ3.Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε  g x 0  έρεη αθξηβώο δύν ξίδεο θαη ζηε ζπλέρεηα λα θάλεηε θαηάιιειε  

      γεσκεηξηθή εξκελεία ηεο εμίζσζεο. 

κνλάδεο 5 

Γ4. Να δείμεηε όηη ππάξρεη  μ 0,1 ηέηνην, ώζηε    f μ 1 μf μ 1 1 4μ     . 

κνλάδεο 5 

Γ5.Να ππνινγίζεηε ην όξην 
 

   x

ln f x
lim

εκf x f x 
. 

κνλάδεο 4 

Θέμα Γ 
 

Γίλεηαη ε  ζπλερήο ζπλάξηεζε f :    γηα ηελ νπνία ηζρύεη       2 2 x xf x 2xf x x e e 2    γηα θάζε 

x ,    
2

2
f 1 e, f 2

e
      θαη  ε επζεία ε : y x 1   . 

Γ1. Nα δείμεηε όηη   xf x x e ,x   . 

Μνλάδεο 9 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f θαη ε επζεία ε. 
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Γ2. Nα βξείηε ηελ ειάρηζηε θαηαθόξπθε απόζηαζε κεηαμύ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  

     ηεο f θαη ηεο επζείαο ε. 

Μνλάδεο 8 

Γ3. Nα βξείηε ηελ ειάρηζηε απόζηαζε κεηαμύ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  

    ηεο f θαη ηεο επζείαο ε. 

Μνλάδεο 3 

Γ4. Να απνδείμεηε όηη :
5 7

6 5 e 7 e
e

12

  
   

Μνλάδεο 5 

 

Καιή ηύρε! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


