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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΙΣ ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ 

 

ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΑΝΤΙΚΕΙΜΕΝΙΚΟΥ ΤΥΠΟΥ 

 

ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ – ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ  (§1.1 , 1.2) 

    Χαρακτηρίστε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστό (Σ) ή λάθος (Λ). 

1. Αν Ω είναι δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης, τότε Ρ (Ω) = 1. 

2. Αν Α είναι ενδεχόμενο ενός πειράματος τύχης τότε, 0 ≤ Ρ (Α) ≤ 1. 

3. Για το αδύνατο ενδεχόμενο ενός πειράματος τύχης ισχύει Ρ ( ) = 0. 

4. Δειγματικός χώρος λέγεται το σύνολο όλων των δυνατών αποτελεσμάτων ενός πειράματος  

   τύχης. 

5. Το αποτέλεσμα ενός πειράματος τύχης είναι στοιχείο του δειγματικού χώρου του πειράματος.  

6. Ένα αποτέλεσμα ενός πειράματος τύχης λέγεται απλό ενδεχόμενο ή γεγονός. 

7. Ο δειγματικός χώρος Ω ενός πειράματος τύχης είναι βέβαιο ενδεχόμενο.  

8. Αν Ω είναι ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης, τότε ονομάζουμε ενδεχόμενο του  

   πειράματος κάθε  υποσύνολο του Ω.   

9. Ο ίδιος ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης είναι και αυτός ένα ενδεχόμενο. 

10. Οι ευνοϊκές περιπτώσεις για ένα ενδεχόμενο ενός πειράματος τύχης είναι στοιχεία του  

     δειγματικού του χώρου. 

11. Με Ν(Α) συμβολίζουμε όλα τα δυνατά υποσύνολα ενός ενδεχομένου Α. 

12. Το συμπλήρωμα Α΄ ενός ενδεχομένου Α του πειράματος τύχης είναι επίσης ενδεχόμενο του  

     πειράματος. 

13. Αν Α, Β είναι ενδεχόμενα ενός πειράματος τύχης με δειγματικό χώρο Ω, τότε ισχύει η ισότητα  

     Α - Β = Α ∩ Β΄. 

14. Αν Α, Β ενδεχόμενα ενός πειράματος τύχης με δειγματικό χώρο Ω τότε ισχύει    

     ΒΑ = (Β-Α) (Α-Β). 

15. Δύο ενδεχόμενα λέγονται ασυμβίβαστα όταν Α ∩ Β = Α. 

16. Τα ενδεχόμενα Α = {1, 4, 7}, Β = {4, 7, 11} είναι ξένα μεταξύ τους. 

17. Αν το ενδεχόμενο Β = {2, 4, 6}, τότε Ν (Β) = 3. 

18. Αν Α είναι το ενδεχόμενο να τραβήξουμε μια ντάμα από μια τράπουλα, τότε Ν(Α) = 2. 

19. Οι εκφράσεις: «πραγματοποιείται το ενδεχόμενο Α ή το Β» και «πραγματοποιείται ένα  

     τουλάχιστον από τα ενδεχόμενα Α και Β» είναι ισοδύναμες. 

20. Το κενό σύνολο δεν πραγματοποιείται σε καμία εκτέλεση ενός πειράματος τύχης. 

21. Το κενό σύνολο είναι βέβαιο ενδεχόμενο ενός πειράματος τύχης. 

22. Ενδεχόμενα τα οποία περιέχουν τουλάχιστον δύο αποτελέσματα ενός πειράματος τύχης  

     λέγονται σύνθετα. 

23. Ενδεχόμενα τα οποία περιέχουν ένα μόνο αποτέλεσμα ενός πειράματος τύχης λέγονται απλά  

     ενδεχόμενα. 

24. Αν σε ν εκτελέσεις ενός πειράματος τύχης ένα ενδεχόμενο Α πραγματοποιείται κ φορές, τότε ο  

     λόγος Af





 λέγεται σχετική συχνότητα. του ενδεχομένου. 

25. Για τη σχετική συχνότητα fA ενός ενδεχομένου Α ισχύει fA > 1.  

26. Σε ένα πείραμα τύχης με ισοπίθανα αποτελέσματα και δειγματικό χώρο Ω η πιθανότητα του  

    ενδεχομένου Α είναι ο αριθμός Ρ (Α) =
( )

( )

 

 
 

27. Δύο συμπληρωματικά ενδεχόμενα είναι ξένα μεταξύ τους. 

28. Δύο ενδεχόμενα ξένα μεταξύ τους είναι αντίθετα. 

29. Αν τα ενδεχόμενα Α, Β είναι ξένα μεταξύ τους, τότε και τα συμπληρωματικά Α΄, Β΄ είναι ξένα  

     μεταξύ τους.  
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30. Αν για τα ενδεχόμενα Α , Β ισχύει Ρ(Α)=
1

2
 και Ρ(Β)=

1

2
, τότε θα είναι Ρ(ΑΒ) = 1 

31. Αν για τα ενδεχόμενα Α , Β ισχύει Ρ(Α)=
1

2
 και Ρ(Β)=

1

2
, τότε θα είναι Ρ(ΑΒ) = 

1

4
 

32. Αν η πιθανότητα πραγματοποίησης ενός ενδεχομένου είναι 0,4 τότε η πιθανότητα μη  

     πραγματοποίησης του ενδεχομένου αυτού είναι 0,6      

33. Υπάρχουν ενδεχόμενα είναι Α και Β ξένα μεταξύ τους για τα οποία  Ρ(Α)+Ρ(Β)=1,2 

34. Αν Ρ(ΑΒ)=0, τότε ΑΒ=  

35. Αν ΑΒ, τότε  Ρ(Α) < Ρ(Β) 

36. Αν Ρ(Α) < Ρ(Β), τότε Α Β 

37. Αν Α, Β ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ενός πειράματος τύχης, ισχύει Ρ(Α)+Ρ(Β)  1 

38. Για δύο συμπληρωματικά ενδεχόμενα Α και Α΄ ισχύει  Ρ(Α)+Ρ(Α΄) = 1 

39. Έστω δειγματικός χώρος Ω = {ω1, ω2, … ωκ} με ισοπίθανα ενδεχόμενα.  

     Η πιθανότητα  P(ωi), i = 1, 2, …, κ,     ενός στοιχείου του Ω είναι  
1


. 

40. Η έκφραση: «η πραγματοποίηση του ενδεχομένου Α συνεπάγεται την πραγματοποίηση του  

     ενδεχομένου Β» διατυπωμένη στη γλώσσα των συνόλων είναι ισοδύναμη με την σχέση  

     ΑΒ = Α 

41. Αν Α, Β είναι ασυμβίβαστα ενδεχόμενα με Ρ (Α) = 0,4 και Ρ (Β) = 0,6 τότε ισχύει 

      α) Ρ (ΑΒ) = 1       β) Ρ(ΑΒ) = 1       γ) Ρ (ΑΒ) = 0,2          δ) Ρ(ΑΒ) = 0,4       

      ε) Ρ (ΑΒ) = 0,6 

42. Αν Α   Β (Α, Β ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω), τότε δεν ισχύει 

      α)  Ρ(Α)=0,3 και Ρ(Β)=0,7             β)  Ρ(Β΄)+Ρ(Β)=1                  γ)  Ρ(Α)=0,6 και Ρ(Β)=0,4                                      

δ)  Ρ(Α)+Ρ(Α΄)=1                           ε)  Ρ(Α)=0,5 και Ρ(Β)=0,5 

 

 

43. Στο διπλανό διάγραμμα Venn φαίνονται ο  

     δειγματικός χώρος Ω και τα ενδεχόμενα   

     Α , Β , Γ , Δ.  Τότε ισχύει: 

 

      α)  Α Β στ)  Γ Δ Β ια)  ΑΒ = Β 

      β)  Β Α  ζ)   Γ Δ Α ιβ)  (Γ Δ)Α = Α 

      γ)  Γ  Β  η)   ΒΓ = Β ιγ)  (Γ Δ)B = Β 

      δ)  Δ Γ  θ)   ΒΓΔ 

=Α 

ιδ)  ΒΔ = Δ 

      ε)  Γ Δ Α  ι)    ΑΒ = Β ιε)  (Γ Β)Α = Γ 

    

44. Η ρίψη ενός ζαριού είναι ένα πείραμα τύχης. Απαντήστε στα παρακάτω ερωτήματα: 

   α)   Τα δυνατά αποτελέσματα του πειράματος είναι:    

           ………………………………………………………………. 

   β)   Ο δειγματικός χώρος του πειράματος είναι:     

          …………………………………………………………………… 

γ)   Τα απλά ενδεχόμενα είναι:     

       ……………………………………………………………………………………... 

δ)   Τα ενδεχόμενα  Α={1,2,3),  Β={2,3,5,6} είναι:  

       ………………………………………………………………... 

ε)   Περιγράψτε με λόγια το ενδεχόμενο: Γ = {4,5,6} 

……………………………………………………………………………………………………

………………. 

στ) Να γράψετε με τη μορφή συνόλου το ενδεχόμενο Δ: «η ζαριά είναι άρτιος αριθμός» 

άτιτλο-iάτιτλο-i

άτιτλο-l

άτιτλο-p

άτιτλο-q

Ω

Α

Β

Γ Δ
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……………………………………………………………………………………………………

………………..... 

 

 

45. Η ρίψη δύο ζαριών είναι ένα πείραμα τύχης. Απαντήστε στα παρακάτω ερωτήματα: 

 α)   Τα δυνατά αποτελέσματα του πειράματος είναι:   

        ………………………………………………………………. 

          τα οποία βρίσκονται και με πίνακα διπλής εισόδου (ο οποίος να συμπληρωθεί)   

 

               2ο  ζάρι 1 2 3 4 5 6 

1ο ζάρι 

1 (1,1)      

2  (2,2)     

3   (3,3)    

4    (4,4)   

5     (5,5)  

6      (6,6) 

β)   Ο δειγματικός χώρος του πειράματος είναι:   

       ..…....……………………………………………………………… 

       και το πλήθος των στοιχείων του είναι Ν(Ω) = …… 

γ)   Το ενδεχόμενο Α={(2,4)} είναι ένα …………………. ενδεχόμενο 

         ενώ  το            Β ={(2,4),(3,2),(3,4),(4,6)} είναι ένα ………………….. ενδεχόμενο 

          και το πλήθος των ευνοϊκών περιπτώσεών του είναι Ν(Β) = ……….. 

 

δ)   Περιγράψτε με λόγια το ενδεχόμενο: Γ = {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(5,5),(6,6)} 

         …………………………………………………………………………………………… 

         …………………… 

  ε)   Να γράψετε με τη μορφή συνόλου το ενδεχόμενο: Δ: « οι ενδείξεις των ζαριών έχουν  

        άθροισμα 10 » 

        ………………………………………………………………………………………………… 

 στ) Αν κατά τη ρίψη του ζαριού φέρουμε (4,6), ποια από τα παραπάνω ενδεχόμενα   

       πραγματοποιούνται; 

       ………………………………………………………………………………………… 

       ……………… 

 

46. Ρίχνουμε  κατ’ επανάληψη ένα νόμισμα  και σημειώνουμε με Γ  

ν Γ κf  ν Γ κf  

  10 

  20 

  30 

  40 

  50 

  60 

  70 

7 

13 

16 

23 

26 

31 

33 

0,700 

0,650 

0,533 

0,575 

0,520 

0,517 

0,471 

110 

120 

130 

140 

150 

160 

170 

53 

61 

66 

70 

73 

81 

87 

0,482 

0,508 

0,508 

0,500 

0,486 

0,506 

0,512 
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     το αποτέλεσμα  «γράμματα» και με Κ το  αποτέλεσμα  

     «κορώνα». Τα αποτελέσματα του πειράματος φαίνονται  

     στο  διπλανό πίνακα. 

    α) Στις 10 πρώτες ρίψεις η σχετική συχνότητα του  

         ενδεχομένου Γ: «γράμματα» είναι        

         ………………………………………………… 

    β) Στις 100 πρώτες ρίψεις η σχετική συχνότητα του  

         ενδεχομένου  Γ: «γράμματα» είναι   

         ……………………………………………………… 

     

   γ) Στις 200  ρίψεις η σχετική συχνότητα του ενδεχομένου   

        Γ: «γράμματα» είναι   

        ………………………………………………………… 

    δ) Παρατηρούμε ότι καθώς ο αριθμός των ρίψεων  

         αυξάνεται, η σχετική συχνότητα  η σχετική συχνότητα  

         σταθεροποιείται γύρω από την τιμή  

         ………………………… 

 

 

Δειγματικός χώρος-Ενδεχόμενα 

 

47. Αν Α, Β ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω, να διαπιστώσετε σε κάθε μια περίπτωση (με τη   

     βοήθεια διαγραμμάτων Venn), ότι τα ενδεχόμενα είναι ξένα μεταξύ τους και να βρεθεί η ένωσή  

     τους. 

      i)   Α , Α΄           ii) ΑΒ , Α-Β                     iii)  ΑΒ , Β-Α                     iv) ΑΒ , Β-Α , Α-Β 

     v)  Α-Β , Β         vi)  Β-Α , Α 

 

48. Ελέγχουμε διαδοχικά βιβλία μέχρι να βρούμε ένα κακοτυπωμένο (Κ) ή δύο σωστά τυπωμένα  

    (Σ).Ο δειγματικός χώρος Ω του πειράματος είναι  

      i.   Ω = {Κ, Σ}.                     ii.   Ω = {ΚΚ, ΚΣ}.      iii.  Ω = {ΚΚ, ΣΣ}     

      iv.   Ω = {Κ, ΣΚ, ΣΣ}           v.{Κ,ΣΣ}. 

 

49. Έστω Α = {1, 3, 5} και Β = {2, 4, 6} δύο ενδεχόμενα της ρίψης ενός ζαριού μια φορά.  

      Αν το αποτέλεσμα της ρίψης είναι ο αριθμός 3 τότε πραγματοποιείται το ενδεχόμενο  

      i. Α ∪ Β.      ii. Α΄.            iii. Β.       iv.  Α ∩ Β.                 v.  Β΄ ∩ Α΄. 

  

50.  Ρίχνουμε πρώτα ένα νόμισμα  μετά ένα ζάρι και καταγράφουμε τα αποτελέσματα.  

      Περιγράψτε το δειγματικό χώρο του πειράματος.  

 

51. Σ’ ένα κουτί υπάρχουν 4 ομοιόμορφα μολύβια 1 κόκκινο (Κ), 1 πράσινο (Π), 1 μαύρο (Μ), 1   

     λευκό (Λ).  

     Να βρεθεί ο δειγματικός χώρος του πειράματος στις ακόλουθες περιπτώσεις: (μας ενδιαφέρει το  

     χρώμα)  

     α) Επιλέγουμε τυχαία ένα μολύβι.  

     β) Επιλέγουμε τυχαία ένα μολύβι, το τοποθετούμε ξανά στο κουτί και μετά επιλέγουμε  άλλο   

         ένα   (επανατοποθέτηση).  

     γ) Επιλέγουμε τυχαία ένα μολύβι και μετά επιλέγουμε άλλο ένα  (χωρίς επανατοποθέτηση).  

  

52. Μια δισκογραφική εταιρεία ελέγχει τα compact disks (CD) που παράγει. Ο έλεγχος σταματά  

      όταν βρεθούν 2 ελαττωματικά CD ή όταν έχουν ελεγχθεί  4 CD. Να βρείτε:  

      α) Το δειγματικό χώρο Ω.  

  80 

  90 

100 

39 

43 

46 

0,488 

0,478 

0,460 

180 

190 

200     

89 

93 

99      

0,494 

0,489 

0,495  
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      β)  Τα ενδεχόμενα:   i)   Ακριβώς 2 ελαττωματικά CD,  

                                      ii)  τουλάχιστον 2  ελαττωματικά CD,  

                                     iii) το πολύ 2  ελαττωματικά CD.  

 

53. Ρίχνουμε ένα νόμισμα δύο φορές και καταγράφουμε τα αποτελέσματα.  

      α) Να βρείτε το δειγματικό χώρο του πειράματος.  

      β) Να γράψετε με αναγραφή των στοιχείων τους τα ενδεχόμενα:  

          Α = {να παρουσιαστεί Κ  (κεφαλή) στην πρώτη ρίψη},  

          Β = {να παρουσιαστεί Κ  στη δεύτερη ρίψη},  

          Γ = {να παρουσιαστεί Κ  σε μία μόνο από τις δύο ρίψεις}.  

      γ)  Είναι τα ενδεχόμενα Α, Β, Γ ανά δύο ασυμβίβαστα; (Δικαιολογήστε την απάντησή σας).  

 

 

 

54. Δύο ομάδες Ο1, Ο2  παίζουν μεταξύ τους   σε μια σχολική ποδοσφαιρική συνάντηση (οι αγώνες   

     δεν τελειώνουν  ποτέ με ισοπαλία). Νικήτρια θεωρείται η ομάδα που θα νικήσει σε δύο αγώνες   

     στη σειρά ή σε δύο αγώνες ανεξαρτήτως σειράς. Να βρείτε:  

      α) Το δειγματικό χώρο Ω των αποτελεσμάτων των αγώνων της συνάντησης.  

      β) Τα ενδεχόμενα:  i)   Ακριβώς μία νίκη της ομάδας Ο1,  

                                    ii)   καμία νίκη της ομάδας Ο1,  

                                    iii) τουλάχιστον μία νίκη της ομάδας Ο1.  

      γ) Πόσους αγώνες το πολύ θα είχε μία τέτοια ποδοσφαιρική συνάντηση;  

 

55. Ρίχνουμε ένα νόμισμα δύο φορές.  

     i)Να βρεθεί ο δειγματικός χώρος του πειράματος. 

    ii)Θεωρούμε τα ενδεχόμενα: 

       Α: Στα αποτελέσματα των ρίψεων ήταν τουλάχιστον μία κεφαλή και 

       Β: Στα αποτελέσματα των ρίψεων ήταν μια φορά γράμματα. 

           Να βρείτε τα ενδεχόμενα Α, Β, ,  ,     . 

 

56. Μεταξύ των οικογενειών με 3 παιδιά επιλέγουμε τυχαία μία οικογένεια και καταγράφουμε το   

     φύλο των παιδιών με βάση τη σειρά γέννησης τους. Να βρεθούν: 

     i)  Ο δειγματικός χώρος του πειράματος. 

     ii)Τα ενδεχόμενα:  

        Α: Η οικογένεια έχει μόνο ένα παιδί διαφορετικού φύλου από το πρώτο παιδί και 

        Β: Τα δύο μικρότερα παιδιά είναι του ίδιου φύλου. 

 

57. Ρίχνουμε ένα ζάρι δύο φορές. 

     i)Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

    ii) Θεωρούμε τα ενδεχόμενα  

      Α: Το αποτέλεσμα της πρώτης ρίψης είναι μικρότερο από το αποτέλεσμα της δεύτερης ρίψης, 

      Β: Το άθροισμα των ενδείξεων είναι μικρότερο από 4 και 

      Γ: Το γινόμενο των ενδείξεων είναι πολλαπλάσιο του 3. 

        Να βρείτε τα ενδεχόμενα:  ,  ,  ,  ,  ,  ,          . 

58. Μια βιομηχανία ελέγχει τηλεοράσεις από την γραμμή παραγωγής με τη σειρά που εξέρχονται.  

     Ο έλεγχος σταματάει όταν βρεθούν 2 ελαττωματικές τηλεοράσεις η όταν έχουν ελεγχθεί 4   

     τηλεοράσεις. Να βρείτε τα ενδεχόμενα: 

      Κ:  «να βρεθεί ακριβώς μία ελαττωματική τηλεόραση» 

      Λ:  «να βρεθούν ακριβώς δύο ελαττωματικές τηλεοράσεις» 

     Μ:  «να βρεθούν δύο τουλάχιστον μη ελαττωματικές τηλεοράσεις» 
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      Ν:  «να βρεθούν το πολύ δύο μη ελαττωματικές τηλεοράσεις»    

 

59. Δύο φίλοι παίζουν σκάκι και συμφωνούν νικητής να είναι εκείνος που θα κερδίσει πρώτος 3  

   παιχνίδια ή 2 παιχνίδια στη σειρά. Να γραφεί ο δειγματικός χώρος του πειράματος. 

 

60. Ένας καθηγητής διορθώνει τα γραπτά 5 μαθητών του και γνωρίζει από τον επιτηρητή του  

   διαγωνίσματος ότι 3 μαθητές έχουν αντιγράψει. Αν ο καθηγητής διορθώσει στη τύχη 3 γραπτά 

   και με δεδομένο ότι ο καθηγητής έχει τη δυνατότητας διορθώνοντας ένα γραπτό να καταλάβει  

   ότι είναι προϊόν αντιγραφής, να βρείτε: 

i)  τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

ii) το ενδεχόμενο ο καθηγητής να ανακαλύψει τους αντιγραφείς. 

 

61. Ένα κουτί περιέχει 2 μπάλες, 1 άσπρη και 1 μαύρη. Επιλέγουμε από το κουτί τυχαία μία μπάλα,  

καταγράφουμε το χρώμα της την επανατοποθετούμε στο κουτί και στη συνέχεια επιλέγουμε  

άλλη μία μπάλα. Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

 

62. Δύο κουτιά περιέχουν μπάλες. Το πρώτο κουτί περιέχει 1 άσπρη, 1 μαύρη και 1 κόκκινη   

μπάλα, ενώ το δεύτερο κουτί περιέχει 1 άσπρη και 1 μαύρη μπάλα. Επιλέγουμε στη τύχη ένα  

κουτί και στη συνέχεια μια μπάλα μέσα από αυτό. Να βρείτε: 

i) τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

ii) το ενδεχόμενο να επιλεγεί άσπρη μπάλα. 

 

63. Ρίχνουμε ένα νόμισμα 3 φορές. 

i)Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

ii)Έστω τα ενδεχόμενα: 

    Α: Τουλάχιστον μία φορά κεφαλή   και   Β: το πολύ μία φορά γράμματα.  

    Να βρείτε τα ενδεχόμενα: Α, Β,  ,  ,  ,      . 

 

64. Ρίχνουμε ένα νόμισμα 2 φορές. 

i) Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

ii) Να βρείτε τα ενδεχόμενα: 

   Α: Κεφαλή στη πρώτη ρίψη. 

   Β: Κεφαλή στη δεύτερη ρίψη. 

   Γ: Μόνο μία κεφαλή και στις δύο ρίψεις. 

   Είναι τα ενδεχόμενα Α,Β,Γ ασυμβίβαστα; 

 

65. Ρίχνουμε ένα νόμισμα και στη συνέχεια ένα ζάρι. Να βρείτε το δειγματικό χώρο του  

 πειράματος. 

 

66. Σε ένα κουτί υπάρχουν 4 όμοια μολύβια: 1 κόκκινο, 1 πράσινο, 1 μαύρο και 1 άσπρο. Να  

 βρείτε το δειγματικό χώρο του πειράματος στις παρακάτω περιπτώσεις: 

       i) Επιλέγουμε τυχαία ένα μολύβι. 

 ii) Επιλέγουμε τυχαία ένα μολύβι, το τοποθετούμε στο κουτί και μετά επιλέγουμε άλλο ένα. 

 iii) Επιλέγουμε ταυτόχρονα δύο μολύβια. 

 

67. Μεταξύ των οικογενειών με 4 παιδιά, επιλέγουμε τυχαία μία και καταγράφουμε το   

  φύλο των παιδιών με βάση τη σειρά γέννησης τους. Να βρείτε: 

       i)τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

      ii) τα ενδεχόμενα:  

    Α: Η οικογένεια έχει μόνο ένα παιδί διαφορετικού φύλου από το δεύτερο παιδί και 
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    Β: Τα δύο μεγαλύτερα παιδιά είναι του ίδιου φύλου. 

 

68. Δύο ομάδες Α και Β παίζουν μεταξύ τους μπάσκετ και συμφωνούν νικήτρια να είναι η ομάδα  

     που θα νικήσει σε 2 αγώνες (οι αγώνες δεν τελειώνουν με ισοπαλία). 

      i) Να βρείτε το δειγματικό χώρο του πειράματος. 

     ii) Να βρείτε τα ενδεχόμενα: 

        Α: η ομάδα Α έκανε μόνο 1 νίκη. 

        Β: η ομάδα Α δεν έκανε καμία νίκη. 

        Γ: η ομάδα Α έκανε τουλάχιστον 1 νίκη. 

        Πόσους το πολύ αγώνες θα παίξουν μεταξύ τους; 

 

69. Ένα κουτί περιέχει 6 μπάλες αριθμημένες από το 1 έως το 6. Τραβάμε από το κουτί μία-μία  

  τις μπάλες, έως ότου επιλεγεί η μπάλα με τον αριθμό 6. Να βρείτε τον δειγματικό χώρο του  

  πειράματος. 

 

70. Δύο φίλοι παίζουν τάβλι και συμφωνούν νικητής θα είναι όποιος κερδίσει 4 παρτίδες ή 2   

 συνεχόμενες παρτίδες. Να βρείτε το δειγματικό χώρο του πειράματος. 

 

71. Ένα εργοστάσιο παράγει ποτήρια και τα συσκευάζει σε κουτιά των 20 τεμαχίων. Πριν την  

 έξοδο των κιβωτίων από το εργοστάσιο γίνεται έλεγχος ποιότητας του εμπορεύματος. Από  

 κάθε κουτί ελέγχονται στη τύχη 4 ποτήρια και όταν βρεθούν 2 ελαττωματικά το κιβώτιο  

   επιστρέφεται. Να βρείτε: 

        i) το δειγματικό χώρο του πειράματος. 

       ii) τα ενδεχόμενα: 

      Α: Ακριβώς 1 ελαττωματικό.      Β: Τουλάχιστον 1 ελαττωματικό.  

      Γ: Το πολύ 1 ελαττωματικό. 

 

72. Ένα εργοστάσιο παράγει πιάτα και τα συσκευάζει σε κουτιά των 100 τεμαχίων. Το τμήμα  

  ελέγχου ποιότητας του εργοστασίου, επιλέγει από το κουτί 4 πιάτα ένα-ένα και αν υπάρχουν 3  

  ελαττωματικά ή έχουν επιλεγεί συνεχόμενα 2 ελαττωματικά, επιστρέφει το κουτί στη μονάδα  

  παραγωγής. Να βρείτε: 

       i) το δειγματικό χώρο του πειράματος. 

       ii) το ενδεχόμενο το κουτί να επιστραφεί στη μονάδα παραγωγής. 

 

73. Μια εταιρεία κατασκευής τηλεφώνων ελέγχει τα τηλέφωνα που παράγει και τα ταξινομεί σε  

 κανονικά (Κ), σε εκείνα που έχουν ελάττωμα λειτουργίας (Χ) και σε εκείνα που έχουν   

 ελάττωμα εμφάνισης (Ε). Ο έλεγχος σταματάει μόλις βρεθούν 2 τηλέφωνα τύπου Ε ή 1  

 τηλέφωνο τύπου Χ ή όταν έχουν ελεγχθεί συνολικά 4 τηλέφωνα. Να βρείτε το δειγματικό χώρο  

 του πειράματος. 

 

74. Ένα κινητό ξεκινά από τη θέση Α και κινούμενο είτε  

     προς τα  πάνω είτε προς τα δεξιά φθάνει στη θέση Ι. 

      α) Να γράψετε τον δειγματικό χώρο του πειράματος. 

      β) Να βρείτε τα ενδεχόμενα:                  

          Α:  «το κινητό διέρχεται από τη θέση Ε» 

          Β: «το κινητό δεν περνά καθόλου από τις γωνιακές  

               θέσεις Η και Γ» 

          Τι σχέση έχουν τα Α και Β ; 

 

 

 

A B Γ

Δ Ε Ζ

Η Θ Ι
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Κλασικός ορισμός πιθανότητας 

 

75. Ρίχνουμε ένα αμερόληπτο νόμισμα τρεις φορές και σημειώνουμε κάθε φορά την ένδειξη  

     (κεφάλι ή γράμματα). 

      i)  Να βρεθεί ο δειγματικός χώρος Ω του πειράματος       

     ii) Nα βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

          α) Α: «στις τρεις ρίψεις οι δύο είναι γράμματα» 

          β) Β: «και οι τρεις ρίψεις είναι ίδιες» 

          γ) Γ: «μια τουλάχιστον ρίψη είναι κεφαλή» 

          δ) Δ: «μια το πολύ ρίψη είναι κεφαλή»                          

 

76. Ρίχνουμε ένα αμερόληπτο ζάρι μία φορά και καταγράφουμε την ένδειξη της άνω έδρας του. 

     i) Να βρεθεί ο δειγματικός χώρος του πειράματος 

     ii) Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

          Α: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι άρτιος αριθμός. 

          Β: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι αριθμός μικρότερος του 3 

          Γ: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι αριθμός μικρότερος του 4 ή πολλαπλάσιο του 3 

          Δ: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι περιττός αριθμός και μεγαλύτερος του 2 

 

77. Μεταξύ των οικογενειών με τρία παιδιά επιλέγουμε τυχαία μια οικογένεια και εξετάζουμε τα  

     παιδιά ως προς το φύλο και ως προς τη σειρά γέννησης τους. Θεωρούμε τα ενδεχόμενα: 

     Α: η οικογένεια έχει 2 κορίτσια. 

     Β: η οικογένεια έχει τουλάχιστον δύο κορίτσια. 

     Να βρεθούν οι πιθανότητες:          , , , ,          . 

 

78. Ένα κουτί περιέχει 15 σφαίρες από τις οποίες οι 6 είναι κίτρινες, οι 5 είναι μπλε  και οι 4  

 είναι ροζ .Αν πάρουμε στην τύχη μία σφαίρα από το κουτί ,να βρείτε την πιθανότητα να  

 πάρουμε σφαίρα : 

 i)   κίτρινη 

 ii)  ροζ η κίτρινη 

 iii) όχι μπλε.   

 

79. Ένα κουτί περιέχει 3 άσπρες (Α) και 2 μαύρες (Μ) μπάλες. Κάνουμε το εξής πείραμα: 

    Επιλεγούμε από το κουτί τυχαία μία μπάλα, καταγράφουμε το χρώμα της και χωρίς να την    

    επανατοποθετήσουμε στο κουτί επιλέγουμε μία δεύτερη μπάλα και στη συνέχεια με όμοιο τόπο   

    μια τρίτη μπάλα. Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

    Α: και οι τρείς μπάλες είναι μαύρες. 

    Β: επιλέχθηκαν τουλάχιστον δύο μαύρες. 

    Γ: η τρίτη μπάλα είναι άσπρη. 

 

80. Στα play off ενός πρωταθλήματος 2 ομάδες φτάνουν στον τελικό  και παίζουν μεταξύ τους   

     τόσους  αγώνες ώστε κάποια από τις δύο να πετύχει 2 συνεχόμενες ή 3 συνολικά νίκες ώστε να   

     ανακηρυχθεί πρωταθλήτρια. (Κάθε ομάδα έχει ίδια πιθανότητα νίκης σε κάθε αγώνα). 

      α) Πόσοι το πολύ αγώνες θα γίνουν; 

      β) Ποια η πιθανότητα να ανακηρυχθεί  πρωταθλήτρια µια ομάδα μετά από 3 αγώνες; 

      γ) Επίσης ποια η πιθανότητα η ομάδα που θα κερδίσει στον πρώτο αγώνα να είναι  

          πρωταθλήτρια. 

 

81. Σκεφτόμαστε ένα μονοψήφιο ακέραιο αριθμό διαφορετικό του μηδενός και τον υψώνουμε στο  

     τετράγωνο. Να βρεθεί η πιθανότητα των παρακάτω ενδεχομένων: 
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     Α: Ο αριθμός που προκύπτει έχει τελευταίο ψηφίο το 6. 

     Β: Ο αριθμός που προκύπτει έχει τελευταίο ψηφίο το 9. 

     Γ: Ο αριθμός που προκύπτει έχει τελευταίο ψηφίο το 6 ή το 9. 

 

82. Ο Χρήστος και ο Στέφανος παίζουν τάβλι και βρίσκονται προς το τέλος τον παιχνιδιού . Ο   

     Χρήστος για να κερδίσει πρέπει να φέρει «διπλές» ,ενώ ο Στέφανος κερδίζει σε οποιαδήποτε  

     άλλη περίπτωση. Ποια είναι η πιθανότητα για κάθε παίκτη να κερδίσει το παιχνίδι ; 

 

83.  Σ' ένα κουτί έχουμε 4 πράσινους ,10 κόκκινους και 6 κίτρινους βόλους. Αν πάρουμε έναν στην  

      τύχη ,να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : Α : Ο βόλος είναι κόκκινος 

Β : Ο βόλος δεν είναι πράσινος 

Γ : Ο βόλος είναι κόκκινος η δεν είναι πράσινος. 

 

84. Ένα κουτί περιέχει 4 κίτρινες, 3 πράσινες και 3 κόκκινες όμοιες μπάλες. Αν επιλέξουμε μέσα  

     από το κουτί τυχαία μία μπάλα, να βρείτε τη πιθανότητα των παρακάτω ενδεχομένων: 

     Α: η μπάλα είναι κίτρινη. 

     Β: η μπάλα είναι πράσινη ή κόκκινη. 

     Γ: η μπάλα δεν είναι κίτρινη η πράσινη. 

 

 

 

85. Ένα κουτί περιέχει 2 άσπρες, 4 μπλε,6 πράσινες και 8 κόκκινες όμοιες μπάλες. Αν επιλέξουμε  

     μέσα από το κουτί τυχαία μία μπάλα, να βρείτε τη πιθανότητα των παρακάτω ενδεχομένων: 

     Α: η μπάλα είναι μπλε , 

     Β: η μπάλα είναι άσπρη ή πράσινη  

     Γ: η μπάλα να μην  είναι άσπρη. 

 

86. Ρίχνουμε ένα αμερόληπτο ζάρι. Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

     Α: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι περιττός αριθμός. 

     Β: το αποτέλεσμα της ρίψης είναι αριθμός μικρότερος του 2. 

 

87. Μια οικογένεια έχει 4 παιδιά από τα οποία τα δύο τελευταία είναι του ίδιου φύλλου. Να   

     βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

     K: το πρώτο παιδί είναι κορίτσι και η οικογένεια έχει μόνο ένα αγόρι. 

    Λ: η οικογένεια έχει ένα μόνο παιδί διαφορετικού φύλλου από το πρώτο παιδί. 

 

88. Ένα κουτί περιέχει 50 όμοιες σφαίρες αριθμημένες από το 1 έως το 50. Βγάζουμε τυχαία   

     μία σφαίρα Να βρείτε τη πιθανότητα των ενδεχομένων:   

     Α: Η σφαίρα που επιλέχθηκε έχει αριθμό που είναι πολλαπλάσιο του 6 ή πολλαπλάσιο του 4. 

     Β: Η σφαίρα που επιλέχθηκε έχει αριθμό που είναι πολλαπλάσιο μόνο του 6. 

 

89. Ρίχνουμε ταυτόχρονα ένα νόμισμα και ένα ζάρι. Να βρείτε τη πιθανότητα το αποτέλεσμα να  

     είναι γράμματα και περιττός αριθμός. 

 

90. Ρίχνουμε ένα νόμισμα 3 φορές. Να βρείτε τη πιθανότητα των παρακάτω ενδεχομένων: 

     Α: εμφανίζονται το πολύ 2 φορές γράμματα. 

     Β: εμφανίζεται τουλάχιστον μία φορά κεφαλή. 

     Γ: στη Τρίτη ρίψη εμφανίζονται γράμματα. 

 

91. Ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης είναι Ω={1,2,3,4,5,6}.Θεωρούμε τα ενδεχόμενα  

     Α={1,4,5} και Β={1,3,6}.Να βρείτε τις πιθανότητες : 
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     i)  P(A)              ii)P(B)                iii) P(AB)                    iv) P(AB) 

    v)  P(A-B)          vi)P(A΄) 

 

92. Ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης είναι Ω={1,2,3,4,5,6}.Θεωρούμε τα ενδεχόμενα  

     Α={1,4,5} και Β={1,3,6}.Να βρείτε τις πιθανότητες : 

     i)  P(A)              ii)P(B)                iii) P(AB)                    iv) P(AB) 

    v)  P(A-B)          vi)P(B΄) 

 

93. Θεωρούμε τον δειγματικό χώρο Ω={1,2,3,4,5,6,7,8} και τα ενδεχόμενα  

     Α={xΩ/ x ≤ 5} και Β={xΩ/ x >2}. 

     Επιλέγουμε τυχαία ένα στοιχείο του Ω. 

     α) Να γράψετε με αναγραφή τα ενδεχόμενα Α,Β, AB, AB, Α-Β και Α΄ Β΄ 

     β) Να βρείτε τις πιθανότητες : 

          i)  P(A)              ii)P(B)                 iii)  P(AB)     

        iv) P(A-B)           v)P(Α΄ Β΄)        vi)  P(AB)                     

 

94. Θεωρούμε τον δειγματικό χώρο Ω={1,2,3,…,20} και τα ενδεχόμενα  

     Α={xΩ/ x είναι πολλαπλάσιο του 2} και Β={xΩ/ x είναι πολλαπλάσιο του 5}. 

     Επιλέγουμε τυχαία ένα στοιχείο του Ω. 

     α) Να γράψετε με αναγραφή τα ενδεχόμενα Α,Β, AB  και  Α-Β 

     β) Να βρείτε τις πιθανότητες : 

         i)  p(A)              ii)p(B)                iii) p(AB)    και                    iv) ) p(A-B) 

 

95. Σε ένα λύκειο η Γ΄ Λυκείου έχει 70 μαθητές. Αν επιλέξουμε τυχαία ένα μαθητή από το   

     παραπάνω Λύκειο ,τότε η πιθανότητα αυτός να είναι μαθητής της Γ΄ Λυκείου είναι 28%,ενώ η  

     πιθανότητα να είναι μαθητής της Α΄ Λυκείου είναι 34%.Να βρείτε : 

     α) το πλήθος των μαθητών όλου του Λυκείου 

     β) το πλήθος των μαθητών της Α΄ Λυκείου και το πλήθος των μαθητών της Β΄ Λυκείου 

 

96. Δίνεται η εξίσωση 3 2 2 4 0   x x x  , όπου τα α,β καθορίζονται από τη ρίψη δύο  

     αμερόληπτων ζαριών. Να βρείτε τη πιθανότητα η εξίσωση να έχει ρίζα το -2. (Απ. 1/12) 

 

Αξιωματικός ορισμός πιθανότητας 

 

97. Έστω ο δειγματικός χώρος Ω = {ω1 , ω2 , ω3 , ω4}                   

      α) Αν Ρ(ω2) = 
1

3
 ,  Ρ(ω3) = 

1

6
 και Ρ(ω4) = 

1

9
, να βρείτε το  Ρ(ω1). 

      β) Αν Ρ(ω3) = Ρ(ω4) = 
1

4
 και Ρ(ω1) = 2 Ρ(ω2) , να βρείτε τα Ρ(ω1) και Ρ(ω2). 

      γ) Αν Α = {ω2 , ω3} , Β = { ω2 , ω4} και ισχύουν Ρ(Α) = 
2

3
 , Ρ(Β) = 

1

2
 και Ρ(ω2) = 

1

3
 να  

          βρείτε το Ρ(ω1) 

 

98. Έστω ο δειγματικός χώρος Ω ={ ω1,ω2,ω3}. Αν είναι  :   

      1 2

1 3
( ) 9 2, ( )

4
P


  


      και Ρ (ω 3) = 5 α 2 ,να βρείτε το α. 

 

99. Έστω ο δειγματικός χώρος Ω = {1, 2, 3, …, 20} και ω ένα στοιχειώδες ενδεχόμενο αυτού για το    

     οποίο ισχύει 
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2

α
, αν 1 4

4

P(ω)= α , αν 5

α
, αν 5 20

30


 


 


  


 

 

 

α) Να βρείτε την τιμή του α 

β) Αν Α = {ωΩ , με ω[4 , 7] να βρείτε την πιθανότητα Ρ(Α)     

100. Έστω Ω={1, 2, 3, 6} ένας δειγματικός χώρος. Να δικαιολογήσετε ποιοι από τους παρακάτω   

  τύπους μπορούν να θεωρηθούν κατάλληλοι και ποιοι όχι για να εκφράσουν την πιθανότητα    

  κάθε στοιχειώδους ενδεχομένου {κ} του Ω. 

        i) P(κ)=
1

  


  ii) Ρ(κ)=
1

  
2

   iii) P(κ)=
1

  
2

 

 

101. Δίνεται ο δειγματικός χώρος Ω={ω1,ω2,ω3,ω4} ενός πειράματος τύχης με   

 1 2

1 3
( ) , ( )

20 10
p p    και 3

1
( ) .

4
p   Να βρείτε : 

   i) την πιθανότητα p(ω4) 

  ii) την πιθανότητα του ενδεχομένου Α={ ω2,ω4} 

 

102. Δίνεται ο δειγματικός χώρος Ω={ω1,ω2,ω3,ω4,ω5} ενός πειράματος τύχης με     

  2 3 4

1 1
( ) , ( ) ( )

20 24
p p p      και 5

1
( ) .

2
p   Να βρείτε : 

    α)την πιθανότητα p(ω1) 

 

    β)Θεωρούμε τα ενδεχόμενα Α={ ω1, ω3,ω5} και Β={ ω1, ω2} .Να βρείτε τις  

       πιθανότητες : 

       i) p(A)        ii) p(B)                iii)p(AB)              iv) p(AB) 

 

103. Δίνεται ο δειγματικός χώρος Ω={ω1,ω2,ω3,ω4} και τα ενδεχόμενα Α={ ω1, ω2} και    

       Β={ ω2 ,ω3} .Ισχύουν 
1

( )
4

p A   , 
1

(B)
2

p   και 4

5
( ) .

12
p   Να βρείτε : 

   α) τις  πιθανότητες  p(ω1), p(ω2), και p(ω3) 

   β) τα ενδεχόμενο Α΄ Β΄ και στη συνέχει να υπολογίσετε την  p(A΄B΄). 

 

104. Δίνεται ο δειγματικός χώρος Ω={ω1,ω2,ω3,ω4} και τα ενδεχόμενα Α={ ω1, ω2}, Β={ ω2 ,ω3}  

  και Γ ={ ω1, ω2 ,ω3} για τα οποία ισχύουν :
1

( )
3

p A   , 
3

(B)
4

p   και 
5

( ) .
6

p   Να βρείτε : 

   α) τις  πιθανότητες  των απλών ενδεχομένων του Ω 

   β) την πιθανότητα του ενδεχομένου  Δ =( ΑΒ) Γ΄  

 

Υπολογισμός πιθανοτήτων 

105. 'Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα τον ίδιου δειγματικού χώρου με 
3

( ) ,
8

P A 
3

( ) ,
16

P B   

        
3

( ) .
16

P A B  Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : 

        α) Ρ(Α΄)        β) ( )        γ) Ρ(Α-Β)            δ) ( )      

106. Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα τον ίδιου δειγματικού χώρου με 
2

( ) ,
3

P A 
7

( ) ,
12

P B   
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1

( ) .
3

P A B  Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : 

        α) Ρ(Β)        β) ( )        γ) Ρ(Α-Β)            δ) ( )      

107. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με 
1 1

( ) , ( )
2 4

P A P B    

        
5

( ) .
8

    Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : 

         α) Ρ(ΑΒ)        β) ( )         γ) Ρ(Α-Β)            δ) [( ) ]      

 

108.  Αν Α, Β ενδεχόμενα του δ.χ. Ω με Ρ(Α) = 20%, Ρ(Β') = 60%κα\ P(AB) = 56% να βρεθούν οι   

  Ρ(Β) και Ρ(ΑΒ). 

109. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με 
4

1
)(,

5

2
)(  BPAP  

      .
20

13
)(   

      i) Να εξετάσετε αν τα Α,Β είναι ασυμβίβαστα. 

     ii) Να βρείτε την πιθανότητα ).(     

110. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με 
5 1

( ) , ( )
6 4

P A P B   

         α) Να εξετάσετε αν τα Α,Β είναι ασυμβίβαστα. 

         β) Αν επιπλέον 
1

( )
6

   ,να  βρείτε τις πιθανότητες 

              i) ( )                       ii) P(A-B) 

 

111. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με 
2 1

( ) , ( )
3 4

P A P B    
1

( )
4

    

        Να βρείτε τις πιθανότητες 

        i)Ρ(Β)                     ii) P(AB΄)                    iii)P[(A-B)(B-A)]        iv) P(AB΄) 

 

112. Έστω Α και Β είναι δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω ,με ΑΒ για τα οποία ισχύει  

  Ρ(Α) = 
1

6
,  Ρ(Β) = 

2

3
 και Ρ(ΑΒ) = 

1

5
.Να βρείτε τις πιθανότητες :  

i)P(ΑΒ)             ii)P(Α  Β)                     iii) P(Β – Α)                    iv)P(ΑΒ΄)       

113. Έστω Α και Β είναι δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει : Ρ(Α) = 
1

3
, 

  Ρ(Β) = 
1

4
 και Ρ(ΑΒ) = 

1

5
, να υπολογίσετε τις πιθανότητες των ενδεχομένων  

  ΑΒ ,Α – Β ,  (Β – Α)΄ ,  (ΑΒ)΄       

 

114. Έχουμε 30 σφαίρες μέσα σ’ ένα δοχείο αριθμημένες από το 1 έως το 30 και επιλέγουμε στην   

  τύχη μία σφαίρα. Έστω Α το ενδεχόμενο ο αριθμός της σφαίρας να είναι άρτιος και Β το    

  ενδεχόμενο ο αριθμός αυτός να είναι πολλαπλάσιο του 5. Να υπολογίσετε τις πιθανότητες: 

        α) Ρ(Α) ,  Ρ(Β)            β) Ρ(ΑΒ)              γ) Ρ(ΑΒ΄)              δ)  Ρ((Α΄Β)  (ΑΒ΄))       

                           

115. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι  

          
1 1

,    
2 3

A       
1

6
   . Να βρείτε την    . 
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116. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι  
1

,
4

A     

         
1 1

  και Ρ
6 2

A     . Να υπολογίσετε την πιθανότητα    . 

117. Έστω Α ενδεχόμενο δειγματικού χώρου Ω για το οποίο ισχύει ότι 
 

 
3

4

 


 
. Να βρεθούν οι  

  πιθανότητες           . 

 

118. Έστω Α και  Β δύο ασυμβίβαστα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω τέτοια, ώστε  

       με  
2 5

P(A ) ,   
3 6

     .Να βρείτε την πιθανότητα P(AΒ). 

 

119. Έστω Α και  Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω τέτοια ώστε ,με    

       P(A-Β) 0,1,  0,5     και Ρ(ΑΒ)=0,9.Να βρείτε τις πιθανότητες : 

        i) P(A),P(B) και P(ΑΒ)               

        ii)P(ΑΒ΄)                iii) Ρ(Α΄Β΄)                     iv) P(Α΄Β΄) 

 

120. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με      0,8,  0,6  0,9         . 

        Να υπολογίσετε τις πιθανότητες      ,  ,        . 

121. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω. Αν    
1 1

,  
3 6

       και  
1

4
   ,    

        να  υπολογίσετε τη πιθανότητα    .        

 

 

122. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    0,7,  0,4      και  

            0,3       . Να βρείτε τη πιθανότητα να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα    

        Α   και Β.      

     

123. Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    0,4,   0,8      και 

           0,4       . Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθεί τουλάχιστον ένα  

        από  τα   Α   και Β. 

124. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με  . Αν  
1

2
    και  

3

4
   , να   

       υπολογίσετε τις πιθανότητες    ,       και    . 

125. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    
2 1

  
3 6

      . Να βρείτε τις  

      πιθανότητες: 

      α)          και   β)       . 

126. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με  . Αν    
1 1

  
3 2

      , να  

       υπολογίσετε τις πιθανότητες      ,  ,        . 
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127. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    0,8  0,2       και 

       Ρ(Α΄Β΄)=0,9. Να βρείτε τις πιθανότητες: 

         i) P(A),P(B) και P(ΑΒ)               

        ii) P(Β΄-Α΄)                iii) Ρ(Α΄-Β)              

128. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    
7 1

( )   
6 3
         και 

       Ρ(Α΄Β΄)=0,9.  

        i) Να αποδείξετε ότι  P(ΑΒ)=
1

6
                

        ii)Να βρείτε την πιθανότητα Ρ(Α΄Β)                      

129. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    
1

 , 2 ( )
12

         και 

       Ρ(Β΄)-Ρ(Β)=
2

3
 .Να βρείτε τις πιθανότητες:  

         i) P(A)                ii)P(B)                             iii)  P(ΑΒ)               

        iv)P(Α-Β)          v) P(BA΄)                     iv) P[(A-B)  (B-A)] 

 

130. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    
1 1

 , 
2 3

B       .  

       Να βρείτε τις πιθανότητες:  

        i) P(AB)                ii) P(AB΄) 

 

131. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    
4 7

 και ( )
5 10

          . 

        Να βρείτε τις πιθανότητες:  

         i) P(ΑΒ)              ii) P[(A-B)  (B-A)]  

 

132. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με  
3

3 ( ),  ( )
5

           και   

       
1

( )
20

    .  

         i) Να αποδείξετε ότι 
3

( )
4

    , 

        ii) Να βρείτε τις πιθανότητες P(AΒ),P(B) και P(ΑΒ) ,              

        iii) Να βρείτε την πιθανότητα Ρ[(ΑΒ΄)  (ΒΑ΄). 

 

133. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με   2 ( ) 4 ( )         και   

       
5

( )
8

    . Να βρείτε τις πιθανότητες: 

        i) P(AΒ),P(B) και P(ΑΒ)               

        ii) Ρ(Β-Α)     και         iii)  Ρ[ΒΑ΄) 

 

134.  Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με Ρ(ΑΒ) = Ρ(Α)Ρ(Β). Να   

         αποδείξετε ότι:  P(A B)  1 P(A ) .΄ ΄      

135. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι             . 
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        Να αποδείξετε ότι               
  

. 

136. Έστω Α, Β, Γ τρία ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω τέτοια ,ώστε το Α να είναι  

        ασυμβίβαστο με καθένα από τα Β και Γ. Επίσης ισχύουν:   

         
7 9 8

P(A ) ,    
10 10 10

        .  

       i)Να υπολογίσετε τις πιθανότητες P(A),P(B) και P(Γ) 

       ii) Nα εξετάσετε αν τα ενδεχόμενα Β και Γ είναι ασυμβίβαστα. 

 

137. Δίνονται τα ενδεχόμενα Α, Β, Γ ενός δειγματικού χώρου Ω ,τα οποία είναι ανά δύο  

        ασυμβίβαστα. Επίσης ισχύουν:    
7 3 3

P(A ) ,    
8 8 4

        .  

       Να υπολογίσετε τις πιθανότητες: 

       i) P(A),P(B),P(Γ)               ii)P(ΑΓ)                iii) Ρ(Γ-Α)                     iv) P(Α΄Β) 

 

138. Έστω Α, Β, Γ τρία ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω με ,   

         
1 1 1

P(A) ,    
6 3 2

       . Να υπολογίσετε τις πιθανότητες    P ,       και   

          . 

 

139.  Έστω Α,Β,Γ ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με  για τα οποία ισχύει ότι: 

            
1 1 7

P(A) ,    
3 2 12

       . Να υπολογίσετε τις πιθανότητες    P ,         

          και     .          

 

140.  Έστω Α,Β,Γ ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με  για τα οποία ισχύει ότι: 

      
5

P(A-Β) ( )
8

   και 
1

P(Β ) ( )
2

    .  

       Να αποδείξετε ότι τα ενδεχόμενα Α και Γ δεν είναι ασυμβίβαστα.       

 

 

Λεκτική περιγραφή ενδεχομένων και υπολογισμός πιθανοτήτων 

 

141. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι   0,7A  ,   0,5    

       και   0,4   . Να υπολογιστούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

       Κ: Πραγματοποιείται τουλάχιστον ένα από τα Α και Β. 

       Λ: Πραγματοποιείται μόνο το Α. 

      Μ: Πραγματοποιείται μόνο ένα από τα Α και Β. 

       Ν: Δεν πραγματοποιείται κανένα από τα Α και Β.  

 

142. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου Ω τέτοια ώστε να ισχύει:  

        P(A) = 
3

5
 , P(B) = 

2

3
  και P(AB) = 

7

10
 . Να υπολογίσετε τις πιθανότητες των    

        ενδεχομένων: 

        α) Να μην πραγματοποιηθεί το Α. 

        β) Να πραγματοποιηθούν ταυτόχρονα τα Α και Β. 

        γ) Να πραγματοποιηθεί μόνο το Β. 
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        δ) Να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α και Β. 

        ε) Να πραγματοποιηθεί ακριβώς ένα από τα Α και Β. 

 

143. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Γνωρίζουμε ότι η πιθανότητα: 

  να πραγματοποιηθεί το Α είναι 60% 

  να μην πραγματοποιηθεί το  Β είναι 70% 

  να πραγματοποιηθούν συγχρόνως τα Α και Β είναι 10%. Να βρείτε την πιθανότητα:          

    α) να πραγματοποιηθεί το Α ή το Β 

             β) να πραγματοποιηθεί το Α αλλά όχι το Β 

             γ) να πραγματοποιηθεί μόνο το ένα από τα Α και Β. 

 

144. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Γνωρίζουμε ότι η πιθανότητα: 

  να πραγματοποιηθεί ένα τουλάχιστον από τα Α και Β είναι 
11

15
  

  να πραγματοποιηθεί το Β και να μην πραγματοποιηθεί το Α είναι 
1

5
  

  να πραγματοποιηθούν συγχρόνως τα Α και Β είναι 
1

5
 . Να βρείτε την πιθανότητα:          

    α) να πραγματοποιηθεί το Β,  

             β) να πραγματοποιηθεί το Α, 

             γ) να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α και Β, 

             δ) να πραγματοποιηθεί μόνο το ένα από τα Α και Β 

             ε) να πραγματοποιηθεί το Α ή να μην πραγματοποιηθεί το Β 

 

145. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Γνωρίζουμε ότι η πιθανότητα: 

  να πραγματοποιηθεί το Α ή το Β είναι 
7

8
  

  να πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα Α ,Β είναι 
5

8
  

Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθεί ακριβώς ένα από τα Α,Β  

146. Έστω Α Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Αν είναι 
3

2
)()(  BPAP  

  και 
1

( )
4

    , να βρείτε την πιθανότητα του ενδεχομένου : 

        Μ : Να πραγματοποιηθεί ένα τουλάχιστον από τα Α,Β. 

 

147. Για τα ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω, ισχύουν:  

        Ρ(Α)=
1

4
 , Ρ(Β)=

1

5
 και  Ρ(ΑΒ)=

3

10
. 

        α) Να αποδειχθεί ότι τα Α και Β δεν είναι ασυμβίβαστα. 

        β) Να υπολογιστεί η πιθανότητα πραγματοποίησης μόνο του Α. 

148. Δίνονται δύο ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου για τα οποία ισχύουν Ρ(Α – Β)=
1

4
 ,     

  P(AB)=
1

20
 ,  Ρ(Β΄-Α)=

1

2
 

        α) Να βρείτε τις πιθανότητες  Ρ(Α)  και Ρ(Β)  

        β) Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθεί μόνο ένα από τα ενδεχόμενα Α και Β    
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149. Έστω Α , Β δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω για τα οποία είναι Ρ(Α) = 
1

2
,  Ρ(Β) = 

2

5
  

        και Ρ(ΑΒ) =
4

5
 

         Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

         Γ: «πραγματοποιείται το Α και το Β»       Δ: «δεν πραγματοποιείται το Α»      

         Ζ: «πραγματοποιείται μόνο το Β»             Ε: «δεν πραγματοποιείται κανένα από τα Α και Β»                  

         Θ: «πραγματοποιείται ακριβώς ένα από τα Α και Β»    

 

150. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι:  
3

4
   ,  

1

6
    

      και  
5

6
   . 

      Α) Να αποδείξετε ότι τα ενδεχόμενα Α και Β δεν είναι ασυμβίβαστα. 

      Β) Να βρείτε τη πιθανότητα να πραγματοποιηθεί μόνο ένα από τα Α και Β. 

 

151. Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει:    
1 1

,   
3 2

       και       

        
2

3
   . 

i. Να αποδείξετε ότι  . 

ii. Να βρείτε την πιθανότητα του ενδεχομένου να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α και  

    Β. 

 

152. Έστω Α,Β δύο  ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου Ω. Αν Ρ(Α)=2Ρ(Β)=0,6 και  

       8,0)(  BAP  , να υπολογίσετε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : 

       Κ : Να πραγματοποιηθούν τα Α και το Β 

       Λ : Να πραγματοποιηθεί μόνο το Β 

       Μ : Να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α, Β 

       Ν : Να πραγματοποιηθεί μόνο ένα από τα Α, Β 

 

153. 'Εστω Α,Β δύο ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου Ω με ,
7

2
)( AP

1
( ) ,

3
P B   

       
4

( ) .
21

P A B  Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων : 

        i) να μην πραγματοποιηθεί το Α 

       ii) να πραγματοποιηθεί ένα τουλάχιστον από τα Α,Β  

      iii) να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α,Β. 

 

154. 'Εστω Α,Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Οι πιθανότητες Ρ(Α),Ρ(ΑΒ),   

        Ρ(ΑΒ) είναι διαφορετικές ανά δύο και ανήκουν στο σύνολο : 
3 1 7 9 1

, , , ,
5 3 10 8 5

 
   

 
. 

         Να βρείτε τις πιθανότητες 

         i) P(A),P(ΑB) και P(ΑΒ) ,              

        ii) να μην πραγματοποιηθεί το Β, 

        iii) να  πραγματοποιηθεί το Β και να μην πραγματοποιηθεί το Α, 

        iv) να πραγματοποιηθεί ακριβώς ένα από τα Α,Β , 

         v)  να πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα Α,Β. 
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155.  Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Γνωρίζουμε ότι η πιθανότητα: 

  να μην πραγματοποιείται  το Β είναι 
1

3
  

  να πραγματοποιείται το Α και να μην πραγματοποιείται το Β είναι 
1

12
  

Να βρείτε την πιθανότητα να μην πραγματοποιείται κανένα από τα Α,Β  

 

156. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ,για τα οποία ισχύει  

       
1 1

( ) , ( )
8 4

         και Ρ(Β-Α)=
1

2
 .Να βρείτε τις πιθανότητες: 

        i)  P(A) και P(B), 

       ii) να  πραγματοποιηθεί ακριβώς ένα από τα  Α,Β , 

       iii) να  πραγματοποιηθεί το A ή  να μην πραγματοποιηθεί το Β. 

 

157. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ,για τα οποία ισχύει  

   3Ρ(Α΄)-2Ρ(Α)=1 

    η πιθανότητα να πραγματοποιηθεί τουλάχιστον ένα από τα Α ,Β είναι 
9

10
  . 

Να βρείτε την πιθανότητα: 

          i) να  πραγματοποιηθεί το Α, 

        ii) να  πραγματοποιηθεί το A ,αλλά να μην πραγματοποιηθεί το Β. 

 

158. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ,για τα οποία ισχύει  

        Ρ(Α΄)=Ρ(Β-Α). 

         α)Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθεί τουλάχιστον ένα από τα Α ,Β  

         β) Αν επιπλέον ισχύουν : 
1

( )
5

     και 
3

( )
5

    ,να βρείτε την πιθανότητα: 

              i)  να  πραγματοποιηθεί το Α, 

            ii)  να μην πραγματοποιηθεί το Β, 

            iii) να  πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα A, Β, 

            iv) να  πραγματοποιηθεί ακριβώς  ένα από τα A, Β. 

 

159. Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ,για τα οποία ισχύει ότι 

        Ρ(Α)=2Ρ(Β)=Ρ(ΑΒ).Επίσης η πιθανότητα να πραγματοποιηθεί ακριβώς  ένα από τα A, Β 

        είναι 
7

10
 . Να βρείτε την πιθανότητα 

         α) να πραγματοποιηθούν συγχρόνως τα Α ,Β  

         β) Αν επιπλέον ισχύουν : 
1

( )
5

     και 
3

( )
5

    ,να βρείτε την πιθανότητα: 

              i)  να  πραγματοποιηθεί το Α, 

            ii)  να πραγματοποιηθεί το Α ή το Β,  

           iii) να  μην πραγματοποιηθεί το Α ή να πραγματοποιηθεί το  Β, 

            iv) να  μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα A, Β, 

             v)  να πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα A, Β, 

 

Απόδειξη ανισοτήτων 

 

160. Έστω Α ένα μη κενό ενδεχόμενο δειγματικού χώρου Ω. Αν  το συμπληρωματικό  
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       ενδεχόμενο του Α και    ,      οι πιθανότητες των ενδεχομένων Α και Α΄ αντίστοιχα, να  

       αποδειχθεί ότι: 

        i) 
   
1 1

4 
   

                            ii)     
2 21

1
2

              

 

161. Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με   και    ,    οι πιθανότητες  

       τους αντίστοιχα. Να αποδειχθεί ότι          2 2 2 2             . 

 

162. Αν για τα ενδεχόμενα Α,Β δειγματικού χώρου Ω ισχύει ότι:  

           2 3 2 2              , να αποδείξετε ότι  . 

163. 'Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με Ρ(Α)=0,9 και Ρ(Β)=0,2. 

         i) Να αποδείξετε ότι τα Α,Β δεν είναι ασυμβίβαστα 

  ii) .2,0)(9,0)(  BAP  

164. Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με Ρ(Α) = Ρ(Β) = 0,6. 

        Να αποδείξετε ότι : 

         i) τα Α,Β δεν είναι ασυμβίβαστα 

        ii) Ρ(ΑΒ)  0,6 και 

       iii) Ρ(ΑΒ)  0,4. 

 

165. 'Εστω Α,Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με Ρ(Α)=0,7 και Ρ(Β)=0,5.         

        i) Να αποδείξετε ότι τα Α,Β δεν είναι ασυμβίβαστα 

  ii) ( ) 0,7P A B   

  iii) 0,2 ( ) 0,5.    

 

166. Για τα ενδεχόμενα Α,Β δειγματικού χώρου Ω να αποδείξετε ότι ,αν Ρ ( Α ) = 0 , 85 

  και  Ρ(Β) = 0,65, τότε 65,0)(5,0  . 

167.  'Έστω Α,Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με Ρ(Α)=
3

5
 και Ρ(Β)= 

1

3
. 

         i) Να αποδείξετε ότι τα Α,Β δεν είναι ασυμβίβαστα 

  ii) Να αποδείξετε ότι :
3 1

( ) ( ) .
5 3

P A B       

 

168. Αν για τα ενδεχόμενα Α,Β δειγματικού χώρου Ω ισχύει ότι:   0,4   και   0,7   , να  

       αποδειχθεί ότι: 

        i) τα ενδεχόμενα Α,Β δεν είναι ασυμβίβαστα. 

 ii)  0,1 0,4    . 

 

169. Αν Ρ(Α)=0,75 και Ρ(Β)=0,45 τότε Ρ(AB ) 0,2. 

 

170.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με   0,6P A  ,   0,7P B  .     

    Τότε να δείξετε ότι: 

    α) τα σύνολα Α, Β έχουν κοινά στοιχεία 

    β)   0,7P A B    

    γ)  0,3 0,6P A B    
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171.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με   0,6P A  ,   0,8P B  .     

    Να αποδείξετε ότι:   0,2 0,8P B   

172.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με  
5

8
P A  ,  

1

2
P B  .     

    Τότε να δείξετε ότι: 

    α) τα ενδεχόμενα Α, Β είναι ασυμβίβαστα 

          β)  
5

8
P A B   

     γ)  
1 1

8 2
P A B    

173.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με  
3

4
P A  ,  

1

6
P B  .     

    Τότε να δείξετε ότι: 

    α)  
3 11

4 12
P A B    

         β)  
7 3

12 4
P A B    

174.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με  
2

3
P A  ,  

1

5
P B  .     

    α)Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθούν συγχρόνως τα Α και Β  

          β) Να αποδείξετε ότι :  
2 4

15 5
P B   

 

175.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω .Ισχύει ότι Ρ(Α)=2Ρ(Α΄) και η   

         πιθανότητα να πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα Α,Β είναι 
7

9
 . 

         α) Να βρείτε τις πιθανότητες Ρ(Α) και Ρ(ΑΒ) .  

               β) Να αποδείξετε ότι :  
2 5

9 9
P B   

 

176.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι  

          Ρ(Α)+Ρ(Β)=1,2 .Να αποδείξετε ότι : 

          i) 0,2 ≤ Ρ(ΑΒ) ≤ 0,6 

               ii) Να αποδείξετε ότι :   0,6P B   

 

177.  Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω .Γνωρίζουμε ότι η πιθανότητα  

 να μην πραγματοποιηθεί το Α ή να μην πραγματοποιηθεί το Β είναι 
3

4
 , 

 να πραγματοποιηθεί το Β και να μην πραγματοποιηθεί το Α είναι 
1

4
  

      i) Να βρείτε την πιθανότητα Ρ(Β).  

            ii) Να αποδείξετε ότι :  
1 3

4 4
P    

178. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με    0,4  0,7      . Να αποδείξετε   

       ότι: 
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        i)      ii)  0,1 0,4     

 

179. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με πιθανότητες Ρ(Α) και Ρ(Β) αντίστοιχα. Να  

        αποδείξετε ότι: 

        i)                

        ii)              

        iii)              

 

 

180. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω με πιθανότητες Ρ(Α) και Ρ(Β) αντίστοιχα για τις  

       οποίες ισχύει ότι:     1,6     . Να αποδείξετε ότι: 

        i)   0,8    και ii)   0,8   . 

 

181. Έστω Α,Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω για τα οποία ισχύει ότι   0,4   και       

         0,5   . 

        i) Να αποδείξετε ότι τα Α και Β δεν είναι ασυμβίβαστα. 

        ii) Να αποδείξετε ότι    1,1       

 

182. Έστω Α, Β τα ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Να αποδείξετε ότι: 

  i)  ( ) ( ) 2 ( ) ( )p A p B P A B p A p B                ii)  
7 3

12 4
P A B    

183. Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω για τα οποία είναι Ρ(Α) = 0,7 και  

       Ρ(Β) = 0,6 

   i) Να εξετάσετε αν τα Α και Β είναι ασυμβίβαστα 

   ii) Να αποδειχθεί ότι  Ρ(ΑΒ) 0,7  και  Ρ(ΑΒ) 0,6 

   iii) Να αποδειχθεί ότι  0,3  Ρ(ΑΒ) 0,6                           

   iv) Να αποδειχθεί ότι  Ρ(Α΄Β΄) 0,35   

                                                 

184. Με τη βοήθεια του διπλανού διαγράμματος Venn να   

        διαπιστώσετε ότι  

        Ρ(ΑΒ) Ρ(Α) Ρ(ΑΒ) και Ρ(ΑΒ) Ρ(Β) Ρ(ΑΒ) 

        Ρ(Α - Β) Ρ(Α) Ρ(ΑΒ)  και Ρ(Β - Α) Ρ(Β) Ρ(ΑΒ) 

        Ρ(Α - Β)+Ρ(ΑΒ)+Ρ(Β - Α) = Ρ(ΑΒ) 

  

185. Για οποιαδήποτε ενδεχόμενα Α, Β, Γ του ίδιου δειγματικού χώρου να αποδειχθεί 

        i) Ρ(ΑΒ) Ρ(Α)+Ρ(Β)                                            ii) Ρ(ΑΒΓ) Ρ(Α)+Ρ(Β)+Ρ(Γ)              

        iii) 2Ρ(ΑΒ)Ρ(Α)+Ρ(Β)  1+ Ρ(ΑΒ)                iv) Ρ(Β) – Ρ(Α΄)  Ρ(ΑΒ) 

        v) Αν   0 1     να δείξετε ότι   
   
1 1

4
'

 
   

 .  

      

186.  Για οποιαδήποτε ενδεχόμενα Α, Β του ίδιου δειγματικού χώρου να αποδειχθεί 

         
( ) ( )

( ) ( ) ( )
2

   
        . 

  

187. Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου για τα οποία ισχύει : 

Α Β

Α Β

Ω
Α-Β Β-Α
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( ) ( )

( )
2

   
   .Να αποδείξετε ότι Ρ(Α)=Ρ(Β).  

 

188. Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα του ίδιου δειγματικού χώρου για τα οποία ισχύει : 

        ( ) ( ) ( ) ( )΄         .Να βρείτε την πιθανότητα Ρ(Β).  

 

189. Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω για τα οποία είναι Ρ(Α) = 0,7 και  

       Ρ(Β) = 0,6 

   i) Να εξετάσετε αν τα Α και Β είναι ασυμβίβαστα 

   ii) Να αποδειχθεί ότι  Ρ(ΑΒ) 0,7  και  Ρ(ΑΒ) 0,6 

   iii) Να αποδειχθεί ότι  0,3  Ρ(ΑΒ) 0,6                           

   iv) Να αποδειχθεί ότι  Ρ(Α΄Β΄) 0,35                                                   

 

190. Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα του δειγματικού χώρου Ω για τα οποία είναι  

       Ρ(Α΄Β) = Ρ(ΑΒ΄), να δείξετε: 

         i) Ρ(Α - Β) = 
1

2
                 ii)  Ρ(Β)

1

2
                          iii) P(B) Ρ(Α)    

 

       

Προβλήματα 

 

191. Ο παρακάτω πίνακας δίνει το βαθμολογικό επίπεδο των μαθητών ενός σχολικού συγκροτήματος.   

        

 

 

 

 

 

 

          Επιλέγουμε τυχαία ένα παιδί και έστω τα ενδεχόμενα .  

            i) Α: να είναι κορίτσι  

          ii) Β: να φοιτά στο λύκειο,  

         iii) Γ: Να έχει υψηλή απόδοση.  

              Να περιγραφούν και να βρεθούν οι πιθανότητες των  ενδεχομένων: α) AB      β) A  ́Γ΄  

 

 

 

 

 

Βαθμολογικά 

επίπεδα 

ΚΟΡΙΤΣΙΑ ΑΓΟΡΙΑ 

Γυμνάσιο Λύκειο Γυμνάσιο Λύκειο 

Χαμηλή επίδοση 7 % 5 % 8 % 6 % 

Μεσαία επίδοση 15 % 11 % 14 % 10 % 

Υψηλή επίδοση 8 % 5 % 7 % 4 % 

 

Μέτρια 

περίπτωση 

Σοβαρή 

περίπτωση 

Γονείς με 

παρόμοια 

πάθηση 

Γονείς με 

παρόμοια 

πάθηση 

ΝΑΙ ΟΧΙ ΝΑΙ ΟΧΙ 

<40 

ετών 
15% 10% 8% 2% 
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192. Ο διπλανός πίνακας αναφέρεται σε ένα σύνολο  

       ασθενών που πάσχουν από σακχαρώδη   

       διαβήτη. Επιλέγουμε τυχαία έναν ασθενή και  

       θεωρούμε τα ενδεχόμενα: 

        Α: «η κατάσταση του ασθενούς είναι σοβαρή» 

       Β: «ο ασθενής είναι κάτω των 40 ετών»                                        

        Γ: «οι γονείς του ασθενούς έχουν  

             παρόμοια πάθηση» 

             i) Να βρείτε τις πιθανότητες  Ρ(Α),Ρ(Β) 

                 ,  Ρ(Γ), Ρ(ΑΒ), Ρ(ΒΓ), Ρ(ΑΓ)  

                 , Ρ(ΑΒΓ) 

            ii) Διατυπώσετε περιφραστικά τα  

                 ενδεχόμενα Α΄ Β΄,  Α΄ Β΄Γ΄ ,  

                 Α΄Γ΄ και να βρείτε τις  

                 πιθανότητές τους. 

 

193. Εξετάσαμε 50 οικογένειες ως προς τον αριθμό παιδιών που έχουν.Τα αποτελέσματα φαίνονται  

       στον παρακάτω πίνακα: 

Αριθμός παιδιών Αριθμός οικογενειών 

0 8 

1 16 

2 20 

3 4 

4 2 

      Αν επιλέξουμε τυχαία μία από αυτές τις οικογένειες να βρείτε την πιθανότητα των  

      ενδεχομένων : 

       i) A : η οικογένεια έχει 2 παιδιά 

     ii) Β : η οικογένεια έχει τουλάχιστον 3 παιδιά 

    iii) Γ : η οικογένεια έχει το πολύ 2 παιδιά 

    iv) Δ : η οικογένεια έχει 1 ή  2 παιδιά 

 

194. Εξετάσαμε 50 άτομα ως προς τον αριθμό εφημερίδων που αγοράζουν κάθε  

       βδομάδα. Τα αποτελέσματα φαίνονται στον παρακάτω πίνακα: 

Αριθμός εφημερίδων  Αριθμός ατόμων 

0 4 

1 x 

2 2x 

3 14 

4 x+3 

5 4 

6 x-2 

7 2 

         α) Να βρείτε τον αριθμό x 

          β) Αν επιλέξουμε τυχαία μία από αυτές τις οικογένειες να βρείτε την πιθανότητα των 

               ενδεχομένων : 

                i) A : το άτομο αγοράζει 2 εφημερίδες 

              ii) Β : το άτομο αγοράζει 3ή 4 εφημερίδες 

             iii) Γ : το άτομο αγοράζει τουλάχιστον 5εφημερίδες 

             iv) Δ : το άτομο αγοράζει το πολύ 2 εφημερίδες 

> 40 

ετών 
15% 20% 20% 10% 
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195. Εξετάσαμε 200 ενήλικες σχετικά με το αν έχουν δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου ή μηχανής. 

       Προέκυψαν τα εξής αποτελέσματα : 

  160 άτομα είχαν δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου 

   60 άτομα είχαν δίπλωμα οδήγησης μηχανής 

 40 άτομα είχαν δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου και μηχανής 

Επιλέγουμε τυχαία ένα από τα παραπάνω άτομα. Να βρείτε την πιθανότητα το άτομο αυτό : 

α)  να έχει δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου 

β)  να μην έχει δίπλωμα οδήγησης μηχανής 

γ)  να έχει δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου ή  δίπλωμα οδήγησης μηχανής 

δ)  να έχει δίπλωμα οδήγησης μηχανής,αλλά να μην έχει δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου 

ε)  να μην έχει δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου ούτε δίπλωμα οδήγησης μηχανής 

στ)να έχει μόνο δίπλωμα οδήγησης αυτοκινήτου ή μόνο δίπλωμα οδήγησης μηχανής  

 

 

196. Σε μια κατασκήνωση υπάρχουν 200 παιδιά .Το περασμένο βράδυ κάθε παιδί επέλεξε να δει  

       μια κινηματογραφική ταινία ,είτε κωμωδία είτε περιπέτεια. Τα 68 από τα 110 κορίτσια  

       επέλεξαν να δούν κωμωδία ,ενώ 56 αγόρια επέλεξαν να δουν περιπέτεια. 

       α) Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα : 

             

 

  

 

       Β) Αν επιλέξουμε τυχαία ένα παιδί ,να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

             i) Α: το παιδί είναι κορίτσι  

            ii) Β : το παιδί έχει επιλέξει περιπέτεια  

           iii) Γ : το παιδί είναι αγόρι και έχει επιλέξει κωμωδία 

           iv) Δ: το παιδί είναι κορίτσι ή έχει επιλέξει κωμωδία. 

 

197. Σε μια κωμόπολη το 15% των νοικοκυριών δεν έχoυν τηλεόραση, το 40% δεν έχουν βίντεο και    

       το 10% δεν έχουν ούτε τηλεόραση ούτε βίντεο. Επιλέγουμε τυχαίως ένα νοικοκυριό.  

i. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει τηλεόραση.    

ii. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει  βίντεο. 

iii. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει τηλεόραση και βίντεο  

iv. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει τουλάχιστον ένα από τα δυο  

v. Να βρείτε την πιθανότητα να  έχει μόνο τηλεόραση. 

vi. Να βρείτε την πιθανότητα να  έχει μόνο βίντεο.  

vii. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει μόνο  ένα από τα δύο  

 

198. Σε μια ομάδα 20 ατόμων 3 από τις  9 γυναίκες και 2 από τους 11 άνδρες φορούν    

       γυαλιά.Αν επιλέξουμε τυχαία ένα άτομο: 

       i) ποια είναι η πιθανότητα να φορά γυαλιά; 

       ii) να είναι γυναίκα ή να φοράει γυαλιά;  

 

199. Από τους 123 μαθητές ενός Λυκείου οι   32 μαθητές συμμετέχουν σε μια θεατρική ομάδα, οι   

       27 μαθητές συμμετέχουν στην ομάδα στίβου και οι 11 μαθητές συμμετέχουν και  στις  δύο  

       ομάδες. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή.  Ποια  είναι η  πιθανότητα ο μαθητής 

       i) να συμμετέχει σε μια τουλάχιστον από τις δύο ομάδες; 

 Αγόρια Κορίτσια 

Κωμωδία   

Περιπέτεια   
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       ii) να συμμετέχει μόνο σε μια από τις δύο ομάδες;  

       iii) να  μη συμμετέχει σε καμία από τις δύο ομάδες;  

 

 

 

200. Σ' ένα χωριό με 48 οικογένειες ,οι 36 έχουν έγχρωμη τηλεόραση ,οι 16 έχουν ασπρόμαυρη και   

       οι 6 έχουν και έγχρωμη και ασπρόμαυρη. Αν επιλέξουμε τυχαία μία οικογένεια τον χωριού ,να  

       βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων  

        Α : Να μην έχει ούτε έγχρωμη ούτε ασπρόμαυρη τηλεόραση 

        Β : Να έχει μόνο έγχρωμη τηλεόραση. 

 

201. Από τις οικογένειες των 30 μαθητών μιας τάξης 25 έχουν βίντεο,5 έχουν κομπιούτερ και 4  

       έχουν και βίντεο και κομπιούτερ. Επιλέγουμε τυχαία μία οικογένεια. 

 Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων : 

 Α : Να έχει μόνο βίντεο 

 Β : Να έχει μόνο βίντεο η κομπιούτερ  

 Γ : Να έχει μία τουλάχιστον συσκευή. 

 

202. Σε ένα σύλλογο με 120 μέλη , τα 50 συμμετέχουν στο χορευτικό τμήμα του 

        συλλόγου ,τα 30 στο θεατρικό τμήμα ,ενώ τα 12 απ’αυτά συμμετέχουν και στα 

        δύο τμήματα .Αν επιλέξουμε τυχαία ένα μέλος του συλλόγου ,να βρείτε τις  

        πιθανότητες των ενδεχομένων : 

        Α : Να συμμετέχει στο χορευτικό η στο θεατρικό τμήμα, 

        Β : Να συμμετέχει στο χορευτικό αλλά όχι στο θεατρικό τμήμα,  

        Γ : Να μη συμμετέχει στο χορευτικό ούτε στο θεατρικό τμήμα. 

 

203. Σε μια ανθοδέσμη τα 40% των λουλουδιών είναι τριαντάφυλλα και το 25% των λουλουδιών  

       είναι κόκκινα. Επιλέγουμε τυχαία ένα λουλούδι και η πιθανότητα να βγει κόκκινο τριαντάφυλλο  

       είναι 10%. Ποια η πιθανότητα να βγει κατά την επιλογή αυτή τριαντάφυλλο ή κόκκινο λουλούδι. 

 

204. Η πιθανότητα να πάρει το πρωτάθλημα ποδοσφαίρου η ομάδα Α είναι διπλάσια από τη  

     πιθανότητα να μην το πάρει. Να βρείτε τη πιθανότητα η ομάδα Α να είναι πρωταθλήτρια.    

 

205. Μια τάξη έχει 12 αγόρια και 15 κορίτσια. Τα 
2

3
των αγοριών και τα 

3

5
 των κοριτσιών έχουν  

   ποδήλατο. Επιλέγουμε τυχαία ένα άτομο. Να βρείτε τη πιθανότητα να είναι κορίτσι ή να έχει  

   ποδήλατο.       

 

206. Σε μια τάξη υπάρχουν 40 αγόρια και 27 κορίτσια. Τα 3/5 των αγοριών και τα 4/9 των   

       κοριτσιών έγραψαν άριστα σ’ ένα διαγώνισμα των μαθηματικών. Να βρεθεί η   

       πιθανότητα, αν επιλεγεί τυχαία ένα άτομο, να είναι κορίτσι ή να έγραψε άριστα στο    

       διαγώνισμα. 

 

207. Σε ένα σχολείο το 25% των μαθητών δεν έχει ηλεκτρονικό υπολογιστή και το 15% έχει 

        κινητό αλλά όχι ηλεκτρονικό υπολογιστή. α) Ποια η πιθανότητα αν επιλέξουμε τυχαία ένα 

        μαθητή να µην έχει ούτε κινητό ούτε Η/Υβ) να µην έχει κινητό ή να έχει Η/Υ. 

 

208. Σε δύο διαγωνίσματα Μαθηματικών που έγιναν σε μία τάξη οι μαθητές που έγραψαν κάτω από  

       τη βάση αποτελούσαν το 30% στο 1ο διαγώνισμα,το 40 % στο 2ο διαγώνισμα και το 25% και  

       στα δύο. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή της τάξης αυτής .Να βρείτε την πιθανότητα 
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        του ενδεχομένου ο μαθητής να έγραψε τουλάχιστον τη βάση και στα δύο διαγωνίσματα. 

 

209. Σε ένα αεροπλάνο της γραμμής Αθήνα  –  Μαδρίτη υπάρχουν 300  επιβάτες ( άνδρες και  

       γυναίκες). Το 60% των επιβατών είναι άνδρες, το 70% των επιβατών έχουν ξαναταξιδέψει µε  

       αεροπλάνο ενώ το 10% των γυναικών ταξιδεύει πρώτη φορά µε αεροπλάνο. Επιλέγουμε  

       τυχαία έναν από τους επιβάτες. Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων : 

        α.  Ο επιβάτης να είναι γυναίκα ή να έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

        β.  Ο επιβάτης να είναι άνδρας και να µην έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

        γ.  Ο επιβάτης να είναι άνδρας ή να έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

 

210. Μια  τάξη έχει 12 αγόρια και 16 κορίτσια. Τα μισά αγόρια και τα μισά κορίτσια έχουν μαύρα   

     μάτια. Επιλέγουμε τυχαία ένα άτομο. Να βρείτε την πιθανότητα να είναι αγόρι ή να έχει μαύρα  

     μάτια.        

 

211. Aπό τους ψηφοφόρους μιας πόλης, το 45% είναι άνδρες. Το 36% των ανδρών και το 40% των   

     γυναικών ψήφισαν στις τελευταίες εκλογές το κόμμα Κ. Εκλέγουμε τυχαία ένα άτομο. 

      α) Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων: 

           Γ:  «το άτομο αυτό είναι γυναίκα» 

          K:  «το άτομο ψήφισε το κόμμα Κ»                                        

          E: «το άτομο είναι άνδρας ή ψήφισε το κόμμα Κ» 

          Δ: «δεν είναι ούτε γυναίκα ούτε ψήφισε το κόμμα Κ» 

      β) Αν απ’ τους ψηφοφόρους της πόλης, οι 123.600 δεν ψήφισαν το κόμμα Κ, να βρείτε το  

          σύνολο των ψηφοφόρων 

 

212. Μια ομάδα έχει πιθανότητα 30%, να κερδίσει το πρωτάθλημα, το κύπελλο 20% ενώ η  

     πιθανότητα να κερδίσει και τους δύο τίτλους είναι 10%. Να βρείτε τις πιθανότητες: 

     Α) Να κερδίσει ένα τουλάχιστον τίτλο. 

     Β) Να κερδίσει μόνο το πρωτάθλημα. 

     Γ) Να κερδίσει μόνο το κύπελλο. 

     Δ) Να κερδίσει μόνο τον ένα από τους δύο τίτλους. 

     Ε) Να μην κερδίσει κανέναν από τους δύο τίτλους. 

   Ζ) Να κερδίσει το πρωτάθλημα ή να μη κερδίσει το κύπελλο 

 

213. Μια ομάδα έχει πιθανότητα να κερδίσει το πρωτάθλημα 40%, το κύπελλο 15% ενώ και   

       τα δύο 8%. Να βρείτε τις πιθανότητες: 

       Α) Να κερδίσει ένα τουλάχιστον τίτλο.   Β) Να κερδίσει μόνο το πρωτάθλημα. 

       Γ) Να κερδίσει μόνο το κύπελλο.  Δ) Να κερδίσει μόνο τον ένα από τους δύο τίτλους. 

 

214. Από 38 άτομα μιας τάξης, που ρωτήθηκαν, οι 14 απάντησαν ότι έγραψαν άριστα σ’ ένα   

       διαγώνισμα (Α), οι 23 ότι έγραψαν άριστα σ’ ένα διαγώνισμα (Β) και οι 5 έγραψαν άριστα   

       και στα δύο. Αν επιλέξουμε τυχαία ένα άτομο να βρεθούν οι πιθανότητες των   

       ενδεχομένων: 

      Α) Το άτομο δεν έγραψε άριστα σε κανένα διαγώνισμα. 

      Β) Το άτομο έγραψε άριστα μόνο στο (Α). 

      Γ) Το άτομο έγραψε άριστα μόνο στο (Β). 

 

215. Από τους 25 μαθητές ενός τμήματος Α΄ Λυκείου ενός σχολείου, οι 23 μαθαίνουν Αγγλικά, οι 8  

     Γαλλικά και 7 μαθαίνουν και τις δύο γλώσσες. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή της τάξης.  

     Ποια είναι η πιθανότητα ο μαθητής: 

     i) να μαθαίνει τουλάχιστον μία από τις δύο γλώσσες; 

    ii) να μαθαίνει μόνο Αγγλικά; 
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    iii) να μην μαθαίνει καμία από τις δύο γλώσσες. 

 

216. Από τους μαθητές ενός σχολείου, το 80% μαθαίνουν Αγγλικά, το 40% μαθαίνουν Γαλλικά  

       ενώ το 10% δεν μαθαίνει καμία από τις δύο γλώσσες. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή της  

       του παραπάνω σχολείου. Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής: 

     i)  να μαθαίνει και Αγγλικά και Γαλλικά, 

    ii)  να μαθαίνει Αγγλικά αλλά να μην μαθαίνει Γαλλικά 

    iii) να μην μαθαίνει μόνο μία από τις δύο γλώσσες Αγγλικά και Γαλλικά. 

 

217. Σε μια δημοσκόπηση σχετικά με την ακροαματικότητα και την τηλεθέαση, το 10%των  

      ερωτηθέντων δεν είδε τηλεόραση, το 30% δεν άκουσε ραδιόφωνο και το 7% δεν είδε  

      τηλεόραση και δεν άκουσε ραδιόφωνο. Αν επιλέξουμε τυχαία έναν άνθρωπο, ποια είναι η  

      πιθανότητα να είδε τηλεόραση και να άκουσε ραδιόφωνο. 

 

218. Σε μια δημοσκόπηση σχετικά με την ακροαματικότητα και την τηλεθέαση, το 20%των  

       ερωτηθέντων δεν είδε τηλεόραση, το 40% δεν άκουσε ραδιόφωνο και το 10% δεν είδε   

       τηλεόραση και δεν άκουσε ραδιόφωνο. Να βρείτε την πιθανότητα και να είδε τηλεόραση   

       και να άκουσε ραδιόφωνο. 

 

219. Σε ένα σχολείο με 400 μαθητές διδάσκονται η αγγλική και η γαλλική γλώσσα. Κάθε μαθητής  

      είναι υποχρεωμένος να παρακολουθεί τουλάχιστον μία από τις παραπάνω ξένες γλώσσες. Από     

      τους παραπάνω μαθητές 340 παρακολουθούν την αγγλική γλώσσα και 240 τη γαλλική γλώσσα.  

      Επιλέγουμε τυχαία έναν μαθητή. Έστω Α το ενδεχόμενο να παρακολουθεί την αγγλική γλώσσα  

      και Γ να παρακολουθεί την γαλλική γλώσσα. 

      Α. Να εξετάσετε αν τα ενδεχόμενα Α,Γ είναι ασυμβίβαστα. 

      Β. Να αποδείξετε ότι:  
3

5
P    . 

      Γ. Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής να παρακολουθεί μόνο την αγγλική γλώσσα. 

      Δ.  Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής να παρακολουθεί μία μόνο ξένη γλώσσα από   

            αυτές. 

 

220. Από 120 μαθητές ενός Λυκείου, 24 μαθητές συμμετέχουν στο διαγωνισμό της Ελληνικής  

      Μαθηματικής Εταιρείας, 20 μαθητές συμμετέχουν στο διαγωνισμό της Ένωσης Ελλήνων  

      Φυσικών και 12 μαθητές συμμετέχουν και στους δύο διαγωνισμούς. Επιλέγουμε τυχαία ένα  

       μαθητή. Ποια είναι η πιθανότητα ο μαθητής: 

       Α) Να συμμετέχει σε έναν τουλάχιστον από τους δύο διαγωνισμούς;  

       Β)  Να συμμετέχει μόνο σε έναν από τους δύο διαγωνισμούς; 

       Γ)  Να μην συμμετέχει σε κανέναν από τους δύο διαγωνισμούς;   

 

221. Έχουμε 30 σφαίρες μέσα σ’ ένα δοχείο, αριθμημένες από το 1 έως το 30. Επιλέγουμε στην  

       τύχη μία σφαίρα. Έστω Α το ενδεχόμενο ο αριθμός της σφαίρας να είναι άρτιος και Β το  

       ενδεχόμενο ο αριθμός αυτός να είναι πολλαπλάσιο του 5. Αν Α΄, Β΄ είναι τα συμπληρωματικά  

       ενδεχόμενα των Α και Β αντιστοίχως, να υπολογίσετε τις πιθανότητες : 

        α.    ,                β. ( )          γ. ( ) ΄             δ.         P A΄ ΄  

 

222. Μια εταιρεία παράγει «κομπιουτεράκια». Από ένα δειγματοληπτικό έλεγχο 1000   

     προϊόντων βρέθηκαν 75 με πρόβλημα στην οθόνη, 52 με πρόβλημα στο πληκτρολόγιο   

     και 21 με πρόβλημα και στην οθόνη και στο πληκτρολόγιο. Να βρείτε τις πιθανότητες: 

     Α) Ένα προϊόν να μην είναι εμπορεύσιμο. 

     Β)  Ένα προϊόν να έχει πρόβλημα μόνο στην οθόνη ή μόνο στο πληκτρολόγιο. 
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223. Στην  Α΄ τάξη ενός Λυκείου ενός σχολείου το 60% των μαθητών είναι κορίτσια ,το 40%  

       συμμετέχουν στη χορωδία του σχολείου το 10% είναι αγόρια και συμμετέχουν στη  

       χορωδία. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή του Λυκείου. Να βρείτε την  πιθανότητα ο μαθητής   

       αυτός : 

       α) να είναι αγόρι και να συμμετέχει στη χορωδία,  

        β) να είναι κορίτσι ή να συμμετέχει στη χορωδία 

        γ) να είναι κορίτσι και να μην συμμετέχει στη χορωδία 

        δ) να είναι αγόρι ή να συμμετέχει στη χορωδία 

 

224. Η Α΄ Λυκείου ενός σχολείου έχει 70 μαθητές. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή του Λυκείου. Η    

     πιθανότητα να είναι μαθητής της Α΄ τάξης είναι 40% ενώ η πιθανότητα να είναι μαθητής της Γ΄  

     τάξης είναι 28%. Να βρείτε: 

      Α) Πόσους μαθητές έχει το Λύκειο. Β) Πόσοι μαθητές υπάρχουν σε κάθε τάξη. 

 

225. Η Γ΄ Λυκείου ενός σχολείου έχει 70 μαθητές. Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή του Λυκείου. Η    

     πιθανότητα να είναι μαθητής της Γ΄ τάξης είναι 28% ενώ η πιθανότητα να είναι μαθητής της Α΄  

     τάξης είναι 34%. Να βρείτε: 

      Α) Πόσους μαθητές έχει το Λύκειο. Β) Πόσοι μαθητές υπάρχουν σε κάθε τάξη. 

 

226. Σε μια δημοσκόπηση σχετικά με την ακροαματικότητα και την τηλεθέαση, το 10%των  

      ερωτηθέντων δεν είδε τηλεόραση, το 50% δεν άκουσε ραδιόφωνο και το 3% δεν είδε   

      τηλεόραση και δεν άκουσε ραδιόφωνο. Να βρείτε την πιθανότητα και να είδε τηλεόραση   

       και να άκουσε ραδιόφωνο. 

 

227. Σε μια έρευνα μεταξύ μαθητών μιας τάξης διαπιστώθηκε ότι : 

       Το 40% δεν είχε διαβάσει αρχαία, το 80% δεν είχε διαβάσει μαθηματικά και το 40% δεν    

       είχε διαβάσει και τα δύο μαθήματα. Να βρείτε την πιθανότητα ένας μαθητής να έχει   

      διαβάσει και τα δύο μαθήματα. 

 

228. Από τους 10.000 ψηφοφόρους μιας πόλης το 45% είναι άνδρες. Το 40% των ανδρών και   

      το 60% των γυναικών ψήφισαν στις εκλογές το κόμμα «τιμιότητα». Επιλέγουμε τυχαία   

      ένα ψηφοφόρο (άνδρα ή γυναίκα). Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων: 

      Α: Να είναι γυναίκα. 

      Β: Να ψήφισε «τιμιότητα». 

      Γ: Να είναι άνδρας ή να ψήφισε «τιμιότητα». 

 

229. Ένας υποψήφιος έχει πιθανότητα 60% να γράψει καλά τουλάχιστον σ’ ένα από τα δύο   

      μαθήματα που επανεξετάζεται και 40% να γράψει καλά και στα δύο. Να αποδείξετε ότι έχει την  

      ίδια πιθανότητα να γράψει καλά τουλάχιστον σ’ ένα από τα δύο μαθήματα με το να μη γράψει  

      καλά και στα δύο. 

 

230. Από το σύνολο των κατοίκων της Αθήνας το 30%βλέπει το κανάλι  Α, το 85% δεν βλέπει το  

       κανάλι  Β και το 40% βλέπει τουλάχιστον ένα από τα δύο κανάλια. Να βρεθούν οι πιθανότητες  

       των ενδεχομένων : 

       Κ : Ένας τυχαίος κάτοικος να βλέπει και τα δύο κανάλια. 

       Λ : Ένας τυχαίος κάτοικος να μη βλέπει κανένα από τα δύο κανάλια. 

       Μ : Ένας τυχαίος κάτοικος να βλέπει μόνο το κανάλι  ΑΛΦΑ. 

 

231. Από το σύνολο των κατοίκων της Αθήνας το 25%βλέπει το κανάλι  ΑΛΦΑ, το 85% δεν βλέπει    

       το κανάλι  ΒΗΤΑ και το 38% βλέπει τουλάχιστον ένα από τα δύο κανάλια. Να βρεθούν οι  



 

 

43 
ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ:ΠΑΤΣΙΜΑΣ ΔΗΜΗΤΡΗΣ 

       πιθανότητες των ενδεχομένων : 

        E : Ένας τυχαίος κάτοικος να βλέπει και τα δύο κανάλια. 

        Z : Ένας τυχαίος κάτοικος να μη βλέπει κανένα από τα δύο κανάλια. 

        H : Ένας τυχαίος κάτοικος να βλέπει μόνο το κανάλι  ΑΛΦΑ. 

 

232. Στο σύλλογο καθηγητών ενός λυκείου το 55% είναι γυναίκες,  το 40% των καθηγητών είναι    

        φιλόλογοι και το 30% είναι γυναίκες φιλόλογοι. Επιλέγουμε τυχαία έναν καθηγητή για να   

        εκπροσωπήσει το σύλλογο σε κάποια επιτροπή. Να υπολογίσετε  τις πιθανότητες ο καθηγητής  

        να είναι:  

        Α) γυναίκα ή φιλόλογος                    Β)  γυναίκα και όχι φιλόλογος 

        Γ) άνδρας και φιλόλογος                  Δ)  άνδρας ή φιλόλογος. 

 

233. Σε μία έκθεση αυτοκινήτων το 30% δεν έχει αερόσακο, το 20% δεν έχει καινούργια λάστιχα  

       και το 5% δεν έχει αερόσακο ούτε καινούργια λάστιχα. Επιλέγουμε τυχαία ένα αυτοκίνητο της    

        έκθεσης. Να βρείτε τη πιθανότητα να έχει αερόσακο και καινούργια λάστιχα. 

 

234. Σε έναν δήμο ,οι προηγούμενες δημοτικές εκλογές έγιναν σε δύο γύρους .Το 35% των  

       ψηφοφόρων δεν ψήφισαν στον Α΄ γύρο, το 45%  των  ψηφοφόρων δεν ψήφισαν στον Β΄ γύρο        

    και το 40% ψήφισαν και στους δύο γύρους .Επιλέγουμε τυχαία έναν ψηφοφόρο από τον  

        παραπάνω δήμο .Να βρείτε την πιθανότητα ο ψηφοφόρος αυτός: 

         α) να ψήφισε σε έναν τουλάχιστον από τους δύο γύρους 

         β) να μην ψήφισε σε κανέναν  από τους δύο γύρους, 

         γ) να ψήφισε στον Α΄ γύρο και να μην ψήφισε στον Β΄ γύρο 

         δ) να ψήφισε μόνο σε έναν  από τους δύο γύρους. 

 

235. Εξετάσαμε τους φοιτητές ενός τμήματος σχετικά με το αν πέρασαν τα μαθήματα της  

       Στατιστικής και των Πιθανοτήτων. Προέκυψαν τα εξής συμπεράσματα: 

  το 65% των φοιτητών πέρασαν τη Στατιστική 

  το 15% των φοιτητών πέρασαν τις Πιθανότητες και δεν πέρασαν τη Στατιστική 

   Το 60% των φοιτητών δεν πέρασαν τουλάχιστον ένα  από τα δύο μαθήματα 

Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή του τμήματος .Να βρείτε την πιθανότητα αυτός: 

α) να έχει περάσει και τα δύο μαθήματα, 

β) να έχει περάσει το μάθημα των Πιθανοτήτων, 

γ)να μην έχει περάσει κανένα από τα δύο μαθήματα, 

δ) να έχει περάσει ένα μόνο από τα δύο μαθήματα. 

 

236. Μία Τράπεζα χορηγεί διαφόρων τύπων δάνεια στους πελάτες της. Αν επιλεγεί τυχαία κάποιος  

       πελάτης η πιθανότητα να έχει πάρει μόνο στεγαστικό ή μόνο καταναλωτικό δάνειο είναι 0,7  

       ενώ η πιθανότητα να μην έχει πάρει κανένα από τα δύο προηγούμενα δάνεια είναι 0,1.  

        α. Να βρείτε την πιθανότητα ένας πελάτης να έχει πάρει και τα δύο δάνεια. Να εξετάσετε αν   

            τα  ενδεχόμενα «έχει πάρει στεγαστικό» και «έχει πάρει καταναλωτικό» είναι ασυμβίβαστα.  

        β. Αν επιπλέον η πιθανότητα να έχει πάρει μόνο στεγαστικό είναι 0,6 να βρείτε τις  

            πιθανότητες των ενδεχομένων:  

             i. «έχει πάρει καταναλωτικό».   ii. «έχει πάρει μόνο καταναλωτικό».              

 

237. Ένα ενυδρείο έχει 2400 ψάρια .Από αυτά τα 1800 είναι τροπικά ψάρια ,τα 800 έχουν κόκκινο   

       χρώμα και τα 600 είναι τροπικά ψάρια με κόκκινο χρώμα. Επιλέγουμε τυχαία ένα ψάρι.   

       Αν  Α: το ενδεχόμενο το ψάρι να είναι τροπικό και 

              Β: το ενδεχόμενο το ψάρι να είναι κόκκινο . 
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       Να βρεθεί  η  πιθανότητα το ψάρι 

       α) να είναι τροπικό ή να έχει κόκκινο χρώμα ; 

       β) να μην είναι τροπικό ούτε να έχει κόκκινο χρώμα ; 

       γ) να έχει κόκκινο χρώμα αλλά να μην είναι τροπικό;  

       δ) να είναι τροπικό ή να μην έχει κόκκινο χρώμα ;  

 

238. Ένας κήπος  έχει 1200 δέντρα .Από αυτά τα 300 είναι τροπικά ,τα 1000 είναι οπωροφόρα και   

       τα 200 είναι τροπικά και οπωροφόρα. Επιλέγουμε τυχαία ένα δέντρο.   

       Αν  Α: το ενδεχόμενο το δέντρο  να είναι τροπικό και 

              Β: το ενδεχόμενο το δέντρο να είναι οπωροφόρο . 

       Να βρεθεί  η  πιθανότητα το δέντρο 

       α) να είναι τροπικό ή να είναι οπωροφόρο ; 

       β) να μην είναι οπωροφόρο ούτε τροπικό ; 

       γ) να είναι οπωροφόρο αλλά να μην είναι τροπικό;  

       δ) να είναι τροπικό ή να μην είναι οπωροφόρο ;  

 

239. Σε ένα αεροπλάνο της γραμμής Αθήνα - Κωνσταντινούπολη υπάρχουν 300  επιβάτες ( άνδρες  

       και γυναίκες).Από αυτούς οι 180 επιβάτες είναι άντρες ,οι 210 επιβάτες έχουν ξαναταξιδέψει  

       µε αεροπλάνο ενώ οι 120 επιβάτες είναι άντρες που έχουν ξαναταξιδέψει  µε αεροπλάνο.  

       Επιλέγουμε τυχαία έναν από τους επιβάτες.  

        Αν  Α: το ενδεχόμενο ο επιβάτης να είναι άντρας και 

        Β: το ενδεχόμενο ο επιβάτης να έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο  

       Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων : 

         α.  Ο επιβάτης να είναι άντρας ή να έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

         β.  Ο επιβάτης να είναι γυναίκα και να µην έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

         γ.  Ο επιβάτης να είναι γυναίκα αλλά  να έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

         δ. Ο επιβάτης να είναι άντρας ή  να μην έχει ξαναταξιδέψει µε αεροπλάνο. 

 

Σύνθετες ασκήσεις 

 

240. Σε μια σακούλα υπάρχουν 12 καραμέλες με γεύση λεμόνι,8 καραμέλες με γεύση πορτοκάλι   

      και x καραμέλες με γεύση μανταρίνι. Αν επιλέξουμε τυχαία μια καραμέλα από τη  

      σακούλα, τότε η πιθανότητα να έχει γεύση μανταρίνι είναι 20%. 

       α) Να βρείτε τον αριθμό x  

       β) Να βρείτε την πιθανότητα των ενδεχομένων : 

            i) Π : η καραμέλα έχει γεύση πορτοκάλι 

           ii) Α:  η καραμέλα έχει γεύση λεμόνι ή πορτοκάλι 

          iii) Β:  η καραμέλα δεν έχει γεύση λεμόνι 

       γ) Από τη σακούλα φάγαμε 3 καραμέλες με γεύση λεμόνι και 2 καραμέλες με γεύση  

           μανταρίνι. Αν επιλέξουμε τώρα τυχαία μια καραμέλα από τη σακούλα ,να βρείτε την  

           πιθανότητα του ενδεχομένου Γ: η καραμέλα έχει γεύση μανταρίνι. 

 

241. Οι πιθανότητες των ενδεχομένων Α, Β, Α ∩ Β ενός πειράματος τύχης µε δειγματικό χώρο Ω 

      ικανοποιούν   την   σχέση   [3Ρ(Α)-1]2+[2Ρ(Β')-1]2+[6Ρ(Α ∩ Β)-1]2=0.   (1)   Να   βρεθούν   οι 
      πιθανότητες των ενδεχομένων : 
      α.  Να πραγματοποιηθεί µόνο το ενδεχόμενο Α. 

      β.  Να πραγματοποιηθεί µόνο το ενδεχόμενο Β. 

      γ.   Να πραγματοποιηθεί ακριβώς ένα από τα ενδεχόμενα Α και Β. 

      δ.  Να µην πραγματοποιούνται συγχρόνως τα ενδεχόμενα Α και Β. 
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242. Μέσα σε ένα κουτί υπάρχουν x2 – 4x άσπρες σφαίρες, 3x-15 κόκκινες σφαίρες και x+15  

       μαύρες σφαίρες με x 5. Βγάζουμε από το κουτί στην τύχη μία σφαίρα 

        α) Να αποδείξετε ότι η πιθανότητα Ρ να βγάλουμε από το κουτί μια κόκκινη σφαίρα είναι  

             Ρ(x) = 
2

3x 15

x


 

       β) Πόσες κόκκινες σφαίρες πρέπει να περιέχει το κουτί έτσι ώστε να βγάλουμε μια κόκκινη   

            σφαίρα με την μεγαλύτερη δυνατή πιθανότητα; 

       γ) Για το παραπάνω πλήθος των κόκκινων σφαιρών, να υπολογισθούν οι πιθανότητες των   

           ενδεχομένων: 

          Α: «να βγάλουμε κόκκινη σφαίρα»,      Β: «να βγάλουμε άσπρη σφαίρα»,    

          Γ: «να βγάλουμε μαύρη σφαίρα» 

 

 

 

 

243. Σε ένα κουτί υπάρχουν x λευκά σφαιρίδια, 20 κίτρινα και y µαύρα. Επιλέγουμε τυχαία ένα 

        σφαιρίδιο. Η πιθανότητα να επιλέξουμε λευκό σφαιρίδιο είναι ίση µε 
1

4
  ενώ η πιθανότητα 

        να επιλέξουμε μαύρο σφαιρίδιο είναι ίση µε  

        α.  Να υπολογισθεί το πλήθος των σφαιριδίων   που βρίσκονται µμέσα στο κουτί. 

        β.  Να υπολογισθεί η πιθανότητα του ενδεχομένου : «Το σφαιρίδιο που θα επιλεγεί να είναι   

             κίτρινο». 

 

244. Σε ένα κουτί υπάρχουν κόκκινες και πράσινες σφαίρες .Οι κόκκινες σφαίρες είναι κατά 10  

       περισσότερες από τις πράσινες ,ενώ αν επιλέξουμε τυχαία μια σφαίρα από το κουτί, τότε η  

       πιθανότητα να είναι πράσινη ισούται με 0,4.Να βρείτε πόσες κόκκινες και πόσες πράσινες  

       σφαίρες υπάρχουν στο κουτί. 

 

245. Ένα κουτί περιέχει 2 άσπρες,12 μπλε σφαίρες και ορισμένες πράσινες σφαίρες .Επιλέγουμε                

       τυχαία μια σφαίρα .Η πιθανότητα η σφαίρα να είναι πράσινη είναι 30 %.Να βρείτε : 

        i)  πόσες είναι οι πράσινες σφαίρες  

       ii) την πιθανότητα η μπάλα που επιλέξαμε να είναι ή άσπρη ή πράσινη. 

 

246. Σε ένα επιστημονικό συνέδριο συμμετέχουν 30 επιστήμονες ,από τους οποίους οι 10 είναι  

      Φυσικοί και οι υπόλοιποι είναι Μαθηματικοί ή Χημικοί. Αν επιλέξουμε τυχαία έναν από τους  

      επιστήμονες ,τότε η πιθανότητα να είναι Μαθηματικός είναι κατά 
1

3
 μεγαλύτερη από την  

      πιθανότητα να είναι Χημικός. Να βρείτε πόσοι είναι οι Μαθηματικοί και πόσοι οι Χημικοί που  

      συμμετέχουν στο συνέδριο.  

 

247. Σε ένα πάρκινγκ υπάρχουν 15 ασημί,x μαύρα και y κόκκινα αυτοκίνητα. Αν επιλέξουμε τυχαία  

      ένα αυτοκίνητο ,τότε η πιθανότητα να είναι ασημί είναι 30% και η πιθανότητα να είναι κόκκινο  

      είναι 20%.Να βρείτε τους αριθμούς x και y. 

 

248. Οι θεατές μιας θεατρικής παράστασης ήταν x παιδιά ,y άντρες και 80 γυναίκες. Επιλέγουμε  

       τυχαία έναν θεατή. Η πιθανότητα να είναι παιδί είναι 25%,ενώ η πιθανότητα να είναι γυναίκα  

       είναι κατά 5% μεγαλύτερη από την πιθανότητα να είναι άντρας. Να βρείτε πόσα ήταν τα  

       παιδιά και πόσοι οι άντρες. 

 

249. Κατά την αρχή της σχολικής χρονιάς οι μαθητές της Α΄ τάξης ενός λυκείου ρωτήθηκαν 
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       Σχετικά με τον αριθμό των βιβλίων που διάβασαν την περίοδο των θερινών  

       διακοπών. Σύμφωνα με τις απαντήσεις που δόθηκαν ,συντάχθηκε ο επόμενος πίνακας  

        

 

 

 

 

 

 

       Γνωρίζουμε ότι αν επιλέξουμε τυχαία ένα μαθητή ,τότε η πιθανότητα να έχει διαβάσει 2  

       βιβλία είναι 24%. 

       i) Να αποδείξετε ότι α=3 

     ii) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

          Α: ο μαθητής έχει διαβάσει το πολύ 1 βιβλίο 

          Β: ο μαθητής έχει διαβάσει τουλάχιστον 3 βιβλία. 

 

 

250. Σε ένα ξενοδοχείο μένουν Άγγλοι ,Γάλλοι και Ιταλοί τουρίστες. Επιλέγουμε τυχαία ένα  

       τουρίστα. Γνωρίζουμε ότι οι Άγγλοι τουρίστες είναι 70,ενώ η πιθανότητα να επιλέξουμε  

       Γάλλο τουρίστα είναι 
1

5
 και η πιθανότητα να επιλέξουμε Ιταλό τουρίστα είναι 

9

20
. 

       Να βρείτε πόσοι είναι οι Γάλλοι και πόσοι οι Ιταλοί τουρίστες. 

  

251. Σε έναν διαγωνισμό του Α.Σ.Ε.Π. για πλήρωση θέσεων στο Υπουργείο Οικονομικών  

       συμμετέχουν 20.000 υποψήφιοι για 3.000 θέσεις. Ο αριθμός των υποψηφίων της Αθήνας είναι  

       τριπλάσιος από τον αριθμό των υποψηφίων των νησιών του Αιγαίου και του Ιονίου 

        μαζί. Ο αριθμός των υποψηφίων των νησιών του Αιγαίου είναι διπλάσιος από τον αριθμό των  

        υποψηφίων των νησιών του Ιονίου. Τα ποσοστά επιτυχίας είναι 40% για την Αθήνα, 

        30% για τα νησιά του Αιγαίου, 40% για τα νησιά του Ιονίου και 5% για την υπόλοιπη Ελλάδα.   

        Επιλέγουμε τυχαία έναν επιτυχόντα του διαγωνισμού. Να υπολογισθεί η πιθανότητα του  

        ενδεχομένου : «Ο επιτυχών να προέρχεται από τα νησιά του Ιονίου». 

 

252. Οι μαθητές της Α΄ Λυκείου ενός σχολείου έχουν επιλέξει να παραδώσουν μια εργασία είτε στα  

       Μαθηματικά είτε στη Φυσική. Γνωρίζουμε ότι τα 
3

4
 των αγοριών και το 

1

3
 των κοριτσιών θα  

       παραδώσουν εργασία στα Μαθηματικά. Επιλέγουμε τυχαία έναν μαθητή της Ά Λυκείου από  

       το παραπάνω σχολείο. Η πιθανότητα αυτός ο μαθητής να είναι αγόρι και να παραδώσει  

       εργασία στη Φυσική είναι 10%. 

       α) Να βρείτε την πιθανότητα ο μαθητής που επιλέξαμε να είναι κορίτσι και να παραδώσει  

            εργασία στα Μαθηματικά 

       β) Αν επιπλέον γνωρίζουμε ότι συνολικά στην Α΄ Λυκείου υπάρχουν 50 μαθητές ,να βρείτε : 

            i) πόσα είναι τα αγόρια και πόσα τα κορίτσια 

           ii) την πιθανότητα ο μαθητής που επιλέξαμε να παραδώσει εργασία στη Φυσική 

 

253. Σε ένα δείγμα 200 στρατιωτών από το Κέντρο Εκπαίδευσης Πυροβολικού της Θήβας, 150  

       στρατιώτες δήλωσαν ότι κατάγονται από την Αθήνα ενώ 60 στρατιώτες δήλωσαν πτυχιούχοι  

       Ανώτατης Εκπαίδευσης. Επιλέγουμε έναν στρατιώτη και θεωρούμε τα ενδεχόμενα :  

       Α : «Ο στρατιώτης να κατάγεται από την Αθήνα» και   

       Β : «Ο στρατιώτης να είναι πτυχιούχος Ανώτατης Εκπαίδευσης». 

        α.  Να δειχθεί ότι τα ενδεχόμενα Α και Β δεν είναι ασυμβίβαστα. 

Αριθμός βιβλίων Αριθμός μαθητών 

0 α+4 

1 5α+8 

2 4α 

3 α-1 

4 2α 
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        β.  Να δειχθεί ότι Ρ(Α ∪ Β) ≥ 0,75 και 0,05 ≤ Ρ(Α ∩ Β) ≤ 0,3 . 

        γ.   Να υπολογισθεί η ελάχιστη τιμή της πιθανότητας του ενδεχομένου  

              Γ : «Ο στρατιώτης να κατάγεται µόνο από την Αθήνα ή να είναι µόνο πτυχιούχος  

              Ανώτατης Εκπαίδευσης». 

 

254. Σε μία συνεστίαση τα 
3

4
των παρευρισκόμενων ανδρών και τα 

5

6
των παρευρισκόμενων  

       γυναικών είναι παντρεμένοι. Επιλέγουμε ένα άτομο στη τύχη. Αν είναι γνωστό ότι όλα τα  

       αντρόγυνα παρευρίσκονται στη συνεστίαση, να βρεθεί η πιθανότητα των παρακάτω  

       ενδεχομένων: 

      Α: Το άτομο που επιλέχθηκε είναι ανύπαντρο. 

      Β: Το άτομο που επιλέχθηκε είναι ανύπαντρος άντρας ή παντρεμένη γυναίκα. 

 

255. Στο ράφι ενός βιβλιοπωλείου βρίσκονται βιβλία Μαθηματικών και Φυσικής και τα βιβλία   

       Μαθηματικών είναι 5 περισσότερα από τα βιβλία Φυσικής. Επιλέγουμε τυχαία ένα από τα  

       βιβλία και έστω Ρ(Μ), Ρ(Φ) οι πιθανότητες επιλογής βιβλίου Μαθηματικών και Φυσικής   

       αντίστοιχα. Να βρείτε τον ελάχιστο αριθμό βιβλίων που πρέπει να υπάρχει στο ράφι, ώστε να  

      ισχύει:    
3

4
     . 

256. Έστω η εξίσωση 2 2 0x x    , όπου τα α, β καθορίζονται από τη ρίψη δύο αμερόληπτων  

       ζαριών. Να βρείτε τη πιθανότητα η εξίσωση να έχει ρίζα το 2 . 

 

257. Σ΄ ένα κουτί υπάρχουν όμοιες σφαίρες χρώματος άσπρου και μαύρου.. Οι άσπρες σφαίρες  

      είναι 3 περισσότερες από τις μαύρες. Επιλέγουμε τυχαία μία σφαίρα από το κουτί. Αν    , 

       είναι οι πιθανότητες επιλογής άσπρης και μαύρης σφαίρας αντίστοιχα, να βρείτε τον    

    ελάχιστο αριθμό σφαιρών που πρέπει να υπάρχουν στο κουτί ώστε να ισχύει:    
1

2
     . 

258. Έστω ο δειγματικός χώρος Ω = {1, 2, 3,  …, 2010} ο οποίος αποτελείται από ισοπίθανα και   

       απλά ενδεχόμενα και Α , Β είναι δύο ασυμβίβαστα ενδεχόμενα του Ω για τα οποία ισχύει          

        9(Ρ(Β))2 – 13Ρ(Β) – Ρ(Α) +5 = 0 

        α) Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων Α  και  Β. 

        β) Να βρείτε το πλήθος των στοιχείων των Α και Β. 

        γ) Δείξτε ότι τα Α , Β είναι αντίθετα ενδεχόμενα     

                         

259. Σε ένα κουτί υπάρχουν ν σφαίρες αριθμημένες από το 1 έως το ν. Επιλέγουμε τυχαία μία  

       σφαίρα από το κουτί. Η πιθανότητα η σφαίρα αυτή να έχει περιττό αριθμό είναι κατά 4%  

       μεγαλύτερη από το να έχει άρτιο αριθμό. Να βρείτε το πλήθος ν των σφαιρών που υπάρχουν  

       στο κουτί. 

 

260. Από τους 25 μαθητές ενός τμήματος Α΄ Λυκείου ενός σχολείου, οι 23 μαθαίνουν Αγγλικά, οι 8  

       Γαλλικά . Επιλέγουμε τυχαία ένα μαθητή της τάξης.  

        i)Να δείξετε ότι :
6 8

( )
25 25

p A B    

       ii) Να αποδείξετε ότι : 
3 23

( )
5 25

p A B     

 

261. Ένας κήπος  έχει 1200 δέντρα .Από αυτά τα 300 είναι τροπικά ,τα 1000 είναι οπωροφόρα    

       Επιλέγουμε τυχαία ένα δέντρο.   

       Αν  Α: το ενδεχόμενο το δέντρο  να είναι τροπικό και 
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       Β: το ενδεχόμενο το δέντρο να είναι οπωροφόρο . 

       i)Να αποδείξετε ότι  :
1 1

( )
12 4

p A B    

      ii) Να αποδείξετε ότι 
7 5

( )
12 6

p    

 

262. Ένα ενυδρείο έχει 2400 ψάρια .Από αυτά τα 1800 είναι τροπικά ψάρια ,τα 800 έχουν κόκκινο    

       χρώμα. Επιλέγουμε τυχαία ένα ψάρι.   

       Αν  Α: το ενδεχόμενο το ψάρι να είναι τροπικό και 

              Β: το ενδεχόμενο το ψάρι να είναι κόκκινο . 

       i)Να δείξετε ότι 
1 1

( )
12 3

p A B    

      ii) Να αποδείξετε ότι 
5 3

( )
12 4

p A B     

 

 

 


