
 

184 

 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΙΣ  ΠΡΟΟΔΟΥΣ 

 

1. Δίνεται αριθμητική πρόοδος (αν), της οποίας ο 6ος όρος είναι 10 και το άθροισμα των πρώτων 15 όρων  

    είναι 60. Να βρείτε: 

    i) τον πρώτο όρο και τη διαφορά της (αν), 

   ii) τον 21ο όρο της (αν),  

  iii) ποιος όρος της (αν) είναι ίσος με - 62,  

  iv) το άθροισμα των πρώτων 25 όρων της (αν),  

   v) πόσοι πρώτοι όροι της (αν) έχουν άθροισμα 110,  

  vi) πόσους θετικούς όρους έχει η (αν),  

 vii) τον γεωμετρικό μέσο των αριθμών α11 και α16. 

 

2. Σε μια αριθμητική πρόοδο (αν), ισχύει: α3 + α4 + α12 = 10 και ο όρος α13 είναι τριπλάσιος από τον όρο α8.     

    i) Να βρείτε τον πρώτο όρο και τη διαφορά της προόδου. 

   ii) Να βρείτε τον όρο αν για τον οποίο ισχύει αν = 2ν.  

  iii) Να λύσετε την ανίσωση: 2

9 12 0x a x S      

 

3. Δίνεται αριθμητική πρόοδος (αν), με διαφορά ω ≠ 0, για την οποία ισχύει: α1 + α8 = α2 + α4 + α9 

    i) Να βρείτε τον όρο α6. 

   ii) Να αποδείξετε ότι: 5 7 0a a   . 

   iii) Να αποδείξετε ότι α2ν-6 =2αν για κάθε ν ≥4 

   iv) Να υπολογίσετε τον λόγο 44
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4. Αν -x3 + κ, x2 + 3 + κ, - 3x + κ, με τη σειρά που δίνονται, είναι οι τρεις πρώτοι όροι αριθμητικής προόδου  

    και έχουν άθροισμα 27, τότε:  

    i) να αποδείξετε ότι x =- 2, 

   ii) να βρείτε τον αριθμό κ, 

  iii) να υπολογίσετε τον εικοστό όρο α20 της προόδου, 

  iv) να υπολογίσετε το άθροισμα S20 των είκοσι πρώτων όρων της προόδου. 

 

5. Σε μια γεωμετρική πρόοδο (αν) ισχύει: α6 ∙α9 = 2α4  

    i) Να βρείτε το γινόμενο των πρώτων 21 όρων της (αν). 

   ii) Αν επιπλέον ισχύει 12 8a   , να βρείτε: 

        α) τον λόγο και τον πρώτο όρο της (αν), 

        β) την τιμή του κ  R, ώστε οι αριθμοί: 11 15 19, ,       να αποτελούν διαδοχικούς όρους  

             αριθμητικής προόδου.  

 

6. Δύο αριθμοί έχουν αριθμητικό μέσο 5 και γεωμετρικό μέσο 4. 

    i) Να βρείτε τους αριθμούς αυτούς. 

   ii) Αν ο μικρότερος από τους αριθμούς που βρήκατε είναι ο 5ος όρος και ο μεγαλύτερος είναι ο 9ος όρος  

        μιας αριθμητικής προόδου (αν), τότε:  

        α) να βρείτε τον πρώτο όρο και τη διαφορά της (αν), 

        β) να βρείτε για ποιον όρο ισχύει αν = ν, 

        γ)  να βρείτε πόσοι από τους πρώτους όρους της  (αν) έχουν άθροισμα 205,  

        δ) να υπολογίσετε το άθροισμα: S = α1 + α3 + α5 + ... + α23 

 

7. Δίνεται γεωμετρική πρόοδος (αν) για την οποία ισχύει: 2

11 7 145       

     i) Να βρείτε τον λόγο λ της (αν). 

    ii) Αν επιπλέον οι αριθμοί: α1 + 1, α2 + 15, α3-35 με τη σειρά που δίνονται, είναι διαδοχικοί όροι  

         αριθμητικής προόδου, τότε:  
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         α) να βρείτε τον α1,  

         β) να λύσετε την ανίσωση: 2 20 21 30
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8. Σε μια αριθμητική πρόοδο (αν) ισχύει S20 = 820 και η σχέση: α2 + α4 + α6 + ... + α20= 430 Να βρείτε: 

    i) τον πρώτο όρο και τη διαφορά της προόδου, 

   ii) το άθροισμα: S= α21 + α22 + ... + α30 

  iii) την τιμή του κ  Ν*, ώστε οι αριθμοί ακ, α5κ-1,α24κ-4 να αποτελούν διαδοχικούς όρους γεωμετρικής  

        προόδου. 

 

9.  Έντεκα αριθμοί αποτελούν διαδοχικούς όρους μιας γεωμετρικής προόδου. Οι πρώτοι έξι από αυτούς  

     έχουν άθροισμα 63, ενώ οι έξι τελευταίοι έχουν άθροισμα 2016. 

     i) Να βρείτε τον λόγο της παραπάνω γεωμετρικής προόδου. 

    ii) Ανάμεσα στον πρώτο και τον έβδομο αριθμό να παρεμβάλλεται 8 αριθμούς, ώστε όλοι μαζί να  

         αποτελούν διαδοχικούς όρους αριθμητικής προόδου. 

 

10. Σε μια αριθμητική πρόοδο (αν), ο 4ος όρος είναι - 5, ενώ το άθροισμα του 7ου και του 11ου όρου είναι  

      20. Να βρείτε: 

      i) τον πρώτο όρο και τη διαφορά της προόδου,  

     ii) πόσοι πρώτοι όροι της προόδου έχουν άθροισμα -5, 

    iii) το άθροισμα S = α1 + α3 + α5 + ... + α25, 

    iv) το άθροισμα των όρων ακ για τους οποίους ισχύει ότι 2 14 95a   . 

 

11. Δίνεται αριθμητική πρόοδος (αν), της οποίας οι όροι α4 και α16 είναι αντίθετοι,  

      i) Να βρείτε τον όρο α, 

     ii) Να υπολογίσετε τον λόγο 2 10a 


   για κάθε ν ≥ 6 και ν ≠ 10. 

    iii) Αν επιπλέον ο αριθμητικός μέσος των α13 και α18 ισούται με 11, τότε: 

          α) να αποδείξετε ότι α1 = - 18 και ω = 2, 

          β) να υπολογίσετε το άθροισμα των όρων αν για τους οποίους η εξίσωση x2 + αν ∙ x + 5ν = 0 δεν έχει  

               πραγματικές ρίζες. 

 

12.  Έστω Α και Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Ισχύουν τα εξής:  

 P(A)+P(B)=
5

6
  

 Οι αριθμοί Ρ(Β),Ρ(Α),Ρ(ΑΒ) είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής προόδου 

 Οι αριθμοί Ρ(Β-Α),Ρ(Α),Ρ(ΑΒ) είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου 

        i)Να αποδείξετε ότι :
1

( )
2

    και 
1

( )
3

    

        ii)Να βρείτε τις πιθανότητες : 

            α)να πραγματοποιηθεί το Α και να μην πραγματοποιηθεί το Β 

            β)να πραγματοποιηθεί το πολύ ένα από τα Α,Β 

        iii) Δίνεται γεωμετρική πρόοδος (αν) για την οποία ισχύει ότι α2=Ρ(ΑΒ)  και α5=Ρ((Α-Β) (Β-Α)). 

               Να βρείτε το άθροισμα των 8 όρων της (αν).  

 


