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4ο Γιαγώνισμα 

  4 - 4 -2020 

Θέμα Α 
 

Α1. Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηνδήπνηε πνιπώλπκν  P x , ηζρύεη     
0

0
x x
lim P x P x


 , 0x  . 

               κνλάδεο 5 

Α2. Πνηα ζπλάξηεζε νλνκάδεηαη πξώηε παξάγσγνο κηαο ζπλάξηεζεο f; Πσο νξίδεηαη ε ληνζηή  

       παξάγσγνο κηαο ζπλάξηεζεο f κε λ 3 ; 

      κνλάδεο 4 

Α3. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

   «Έζησ κία ζπλάξηεζε κε ζηαζεξή ε νπνία δελ είλαη επζεία ηεο κνξθήο y αx β  κε α 0  θαη    

     α,β , ηόηε δελ γίλεηαη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε λα έρεη θνηλό ζεκείν κε κία αζύκπησηή ηεο» 

   α) Δίλαη αιεζήο ή ςεπδήο ε πξόηαζε; 

   β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α.                                                                     

       κνλάδεο 1+3 

Α4. Έρνπκε ηελ παξαθάησ δηαδηθαζία: 

     
1 1 1

2 2 21 1 1

2

1 1 1 1
I dx du du I

1x 1 u u 1
1

u

  

 
       

  
     Ι Ι Ι 0     

    Θέζακε 
1

x
u

  νπόηε
2

1
dx du

u
  . Πξνθαλώο ην απνηέιεζκα είλαη άηνπν θαζώο 

1

21

1
I dx 0

x 1
 

     

     αθνύ 
2

1
0

1 x



 γηα θάζε  x 1,1  .  

     Να εληνπίζεηε ην ιάζνο θαη λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί είλαη ιάζνο.                                                       

κνλάδεο 4 

 

Α5. Να ραξαθηεξίζεηε θαζεκία από ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο σο Σωστή ή Λάθορ. Σε θάζε Λάθορ   

      πξόηαζε λα αληηθαηαζηήζεηε κία ιέμε κε θάπνηα άιιε ή λα ζπκπιεξώζεηε κία ιέμε ώζηε ε πξόηαζε  

      λα γίλεη Σωστή. Οη ιέμεηο πνπ κπνξείηε λα ρξεζηκνπνηήζεηε ώζηε λα αιιάμεηε ηηο πξνηάζεηο είλαη νη  

      βαζηθέο ιέμεηο (θαη, ή, είλαη, ηνπ, ην, ηα, ε, ν, νη θιπ), ώζηε λα ζπκπιεξσζεί ην λόεκα θαη νη  

      πξνηεηλόκελεο πνπ δίλνληαη παξαθάησ. Γελ ρξεηάδεηαη λα ρξεζηκνπνηήζεηε όιεο ηηο πξνηεηλόκελεο  

      ιέμεηο. 

      Πποτεινόμενερ Λέξειρ:  

      Παξαγσγίζηκε,   f x dx 0





 , Υπνζύλνιν, Σπλερήο, νξηδόληηα, ζύλνιν ηηκώλ. 

    α) Αλ κία ζπλάξηεζε έρεη πεδίν νξηζκνύ ην Α θαη ε παξάγσγόο ηεο έρεη πεδίν νξηζκνύ ην Β ηόηε ζα  

         ηζρύεη πάληα όηη ην Β ηζνύηαη κε ην Α. 

    β) Αλ  f x c ,  c   ηόηε    
β β

α α

f x dx f x dx

 
  

 
  . 

    γ) Mία ζπλάξηεζε νξηζκέλε ζην  δελ κπνξεί λα έρεη θαηαθόξπθε αζύκπησηε. 

κνλάδεο 6 

Θέμα Β 
 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f θαη g κε     
24x 4x 5 1

f g x , x θαη g x 2x 1 x
2x 1 2

 
    


. 

B1. Nα δείμεηε όηη  
2x 4

f x , x 0
x


   . 

κνλάδεο 3 

B2. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηελ κνλνηνλία  θαη ηα αθξόηαηα. 

κνλάδεο 3 

Β3. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο. 

κνλάδεο 3 

Β4. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο f θαη κε βάζε ηα πξνεγνύκελα, λα ζρεδηάζεηε πξόρεηξα ηε γξαθηθή ηεο  
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      παξάζηαζε . 

κνλάδεο 5 

B5. Να βξείηε ηα ζεκεία ηεο fC ζηα νπνία νη εθαπηνκέλεο  είλαη θάζεηεο ζηελ y x  θαη ζηε ζπλέρεηα λα  

       δείμεηε όηη είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ηελ αξρή ησλ αμόλσλ.  

κνλάδεο 4 

Β6. Έζησ  Μ x,y ,  x 0  έλα ζεκείν πνπ θηλείηαη πάλσ ζηε fC  θαη ε ηεηκεκέλε ηνπ  Μ κεηώλεηαη κε  

      ξπζκό 2 κνλάδεο ην δεπηεξόιεπην. Τε ρξνληθή ζηηγκή πνπ ην Μ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  4, 5  , λα  

      βξείηε : 

       α) ηνλ ξπζκό κεηαβνιήο ηεο ηεηαγκέλεο ηνπ Μ,  

       β) ηνλ ξπζκό κεηαβνιήο ηεο γσλίαο ΜΟx ζ


   

κνλάδεο 3 + 4 

 

Θέμα Γ 
 

Γίλεηαη ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζην κε  f 0 0 γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 

                                    
       2 29x 2f 1 2 3f x 9x 4f 1 4 f 2        γηα θάζε x .  

Γ1.  Να δείμεηε όηη   3f x x . 

κνλάδεο 6 

Γ2.  Να δείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο. 

κνλάδεο 4 

Γ3. Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζε νπνηνδήπνηε ζεκείν ηεο  

      3,   , α ≠ 0 έρεη κε απηήλ θαη άιιν θνηλό ζεκείν Ν εθηόο ηνπ Μ.  Σηε ζπλέρεηα λα δείμεηε όηη    

     ζην ζεκείν Ν ε θιίζε ηεο fC  είλαη ηεηξαπιάζηα ηεο θιίζεο ηεο ζην Μ. 

κνλάδεο 4 

Γ4. Αλ x 0 , λα βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ  x 0,1  ε θαηαθόξπθε απόζηαζε ησλ γξαθηθώλ  

     παξαζηάζεσλ ησλ 
1f θαη f 
γίλεηαη κέγηζηε. 

κνλάδεο 6 

Γ5. Να βξείηε ην πιήζνο ησλ ιύζεσλ ηεο εμίζσζεο   4 2f x x 3x 7x 4     

κνλάδεο 5 

Θέμα Γ 
 

Έζησ ζπλάξηεζε f δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην  1,  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη: 

●        
 f x

2

2

e
2f x x f x xf x

x



       γηα θάζε x 1  ,  

●   f e 1    θαη 

 ●  f e 0    

Γ1. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε    f x
g x xe ln x, x 1    είλαη ζηαζεξή θαη λα βξείηε ηελ ηηκή ηεο. 

κνλάδεο 5 

Γ2. Να δείμεηε όηη    f x ln ln x ln x   θαη ζηε ζπλέρεηα λα απνδείμεηε όηη  f x 0  γηα θάζε x 1 . 

κνλάδεο 4 

Γ3. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο fC  . 

κνλάδεο 5 

Γ4. Να απνδείμεηε όηη ππάξρνπλ ζεκεία ηεο fC  ζηα νπνία νη εθαπηνκέλεο έρνπλ αληίζεηεο θιίζεηο. 

κνλάδεο 6 

Γ5. Να δείμεηε όηη      
2e

2

e
f x dx e ln2 1 ln e 1      

κνλάδεο 5 

 

Καιή ηύρε! 

 


