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Άλγεβρα Β΄ Λυκείου 
Διαγώνισμα στη Τριγωνομετρία  

18-11-2023 

Θέμα Α 

Α1. Να αποδείξετε ότι 
ημω

εφω
συνω

 για κάθε 
π

ω κπ
2

  , κ .                                            

Μονάδες 4 

Α2. Να βρείτε την ελάχιστη θετική περίοδο της συνάρτησης f (x) ημx .                            

Μονάδες 3 

  Α3. Να βρείτε το λάθος στους παρακάτω συλλογισμούς: 

     Είναι ημx συνx α, α   , άρα 

           

2 2 2

2

ημ x συν x α

1 α

α 1

  

 

 

  

   Μονάδες 4                                   
Α4. Να μεταφέρετε στο τετράδιό σας τον πίνακα Β συμπληρωμένο με τα στοιχεία της στήλης Α του πίνακα Α  

     που αντιστοιχούν στα στοιχεία της στήλης Β. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Μονάδες 4                                   
Α4.Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας, δίπλα στο γράμμα που  

       αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή τη λέξη Λάθος, αν η  

       πρόταση είναι λανθασμένη.  

α) 2 2ημ 20 ημ 70 1   

β) Υπάρχει x  για το οποίο ημx συνx 2  . 

γ) 
π π

συν συν
50 5

  

δ) Η συνάρτηση  f x συνx, x   είναι άρτια. 

ε) ισχύει ότι 
π

συνx 0 x κπ , κ
2

     . 

Μονάδες 10 

Θέμα Β 

Δίνεται η συνάρτηση   
x

f x κημ λ
2

  , κ>0, x , λ , η οποία έχει μέγιστο το 3 και η γραφική της 

παράσταση διέρχεται από το σημείο .  

Β1. Να αποδείξετε ότι κ 2 και λ 1  . 

, 2
3

 
 
 

πίνακας Α 

Στήλη Α Στήλη Β 

1. ημ240  

 

2. συν330  

α. 
3

2
 

β. 
3

2
  

γ. 
1

2
 

δ. 
1

2
  

πίνακας Β 

1 2 
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                                                                                                                 Μονάδες 8 
Β2. Να παραστήσετε γραφικά  και να μελετήσετε τη συνάρτηση f σε διάστημα πλάτους μιας περιόδου.     

                                                                                                                                          Μονάδες 10 

Β3. Να βρείτε στο διάστημα  0,4 τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της f με τον άξονα x΄x.   

                                                                                                                   Μονάδες 7 

Θέμα Γ 

Δίνεται η συνάρτηση  
π π

f x συν x ημ x
2 2

   
      

   
, x . 

Γ1. Να αποδείξετε ότι  f x ημx συνx  . 

Μονάδες 4 

Γ2.Να αποδείξετε ότι    2 2f x f x 2    για κάθε x . 

Μονάδες 5 

Γ3. α) Να λύσετε στο  0,2π την εξίσωση  f x 0 . 

      β) Κάνοντας κατάλληλο σχήμα να κάνετε μια γεωμετρική ερμηνεία της προηγούμενης εξίσωσης. 

Μονάδες 4+4 

Γ4.α) Να αποδείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο 
π

0,
2

 
 
 

. 

     β) Να λύσετε στο 
π

0,
2

 
 
 

 την ανίσωση 
1 3

ημx συνx
2 2

   . 

Μονάδες 3+5 

Θέμα Δ 

Δίνεται η συνάρτηση 2f (x) 9εφ ω συν2x,x   . Αν για τη γωνία ω ισχύει η σχέση  

2 π
2συν ω ημω 1, ω 0,

2

 
     

 
, τότε: 

Δ1. Να αποδείξετε ότι 
3

εφω
3

 .                                                                                                 

Μονάδες 5 

Δ2. Για 
3

εφω
3

  και   
24 4Α ημ x συν x εφx σφx    . 

         α)  Να αποδείξετε ότι 2 2Α εφ x σφ x  .                                                                                  

 Μονάδες 5 

         β) Να αποδείξετε ότι   2 2 π
f x f x 9

4

 
   

 
                                                                           

Μονάδες 4 

        γ) Να λύσετε την εξίσωση     2Α f x 3 3Α 2f x    .                                                            

Μονάδες 5 
 

        δ) Να λύσετε την εξίσωση  2 1
x 3 f x 1

3

 
  

 
.                                                                         

Μονάδες 6 
 

Καλή τύχη! 
 

 

 


