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5ο Γιαγώνισμα 

  11 - 4 -2020 

Θέμα Α 
Α1. Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f  νξηζκέλε ζ’ έλα δηάζηεκα Γ θαη 0x  έλα  εζσηεξηθό  ζεκείν ηνπ Γ. Αλ ε  f   

       παξνπζηάδεη ηνπηθό αθξόηαην ζην  0x θαη είλαη παξαγσγίζηκε ζην ζεκείν απηό, ηόηε λα απνδείμεηε  

       όηη  0f x 0  . 

κνλάδεο 7 

Α2. Πόηε κηα ζπλάξηεζε ιέγεηαη 1-1;  

κνλάδεο 4 

Α3. Να κεηαθέξεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ζπκπιεξσκέλε ηνλ πίλαθα: 

 
α β γ δ 

    

 

      ζηνλ νπνίν ζα αληηζηνηρίζεηε θαζεκηά από ηηο ζπλαξηήζεηο α, β, γ, δ ζε εθείλε από ηηο  

     ζπλαξηήζεηο Α, Β, Γ, Γ, Δ, Z πνπ λνκίδεηε όηη είλαη ε παξάγσγόο ηεο.  

 

                  

      

 

             

              

           
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

κνλάδεο 4 

Α4. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό:  

     « Αλ f ζπλερήο ζην  α,β  θαη ππάξρεη  0x α,β  ηέηνην,  ώζηε  0f x 0  ηόηε    f α f β 0 ». 

   α) Δίλαη αιεζήο, ή ςεπδήο ε πξόηαζε; 

   β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α. 

κνλάδεο 1+3 

Α5. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ έλδεημε Σωστό ή  

       Λάθος δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε. 

     α) Η γξαθηθή παξάζηαζε κηαο πνιπσλπκηθήο ζπλάξηεζεο άξηηνπ βαζκνύ έρεη πάληνηε νξηδόληηα  

         εθαπηνκέλε. 

     β) Αλ     xf x ln x θαη g x e  , ηόηε: 

          i.   
1

g f x , x
x

     ii.   f g x x, x    

 

 (a) 

 x 

 y 

 1 

 

 O  x 

 y  (β)  

 O  x 

 y  (γ) 
 

 O  x 

 y  (δ) 

 

 O  x 

 y  (Α) 
 

 O  x 

 y  (Β)  

 O  x 

 y 

 -1 

 (Γ ) 

 

 O  x 

 y  (Γ)  

 O  x 

 y  (Ε) 

 

 O  x 

 y  (Δ) 
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     γ) Αλ  f x 1  γηα θάζε x θαη ππάξρεη ην  
x 0
limf x


, ηόηε θαη’ αλάγθε  
x 0
limf x 1


 . 

κνλάδεο 2+2+2 

Θέμα Β 
 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f : 1,   κε ηύπν    xf x e ln x 1 2x 1,x 1       . 

Β1. Να δείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθό 
1

1
x 1,

2

 
   
 

 ηέηνην ώζηε  1f x 0   θαη λα κειεηήζεηε ηελ f  σο  

      πξνο ηελ κνλνηνλία  θαη ηα αθξόηαηα.  

                                                                                        κνλάδεο 6 

Β2. Αλ  2 1x 1,x   θαη  3 1x x ,0  είλαη ξίδεο ηεο εμίζσζεο  f x 0 ,λα βξείηε ην 3x  θαη λα  

    πξνζδηνξίζεηε ην πξόζεκν ηνπ αθξόηαηνπ ηεο f .                                           

κνλάδεο 4 

Β3. Να ππνινγίζεηε ην όξην    
x
lim f x 1 f x


     .                                                                                     

κνλάδεο 6 

Β4. Να δείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο fC ζην ζεκείν ζην νπνίν ηέκλεη ηνλ άμνλα y΄y,  

      εθάπηεηαη θαη ζηελ   x 1h x e x, x   . 

κνλάδεο 4 

Β5. Να εμεηάζεηε αλ ππάξρνπλ ζεκεία ηεο fC ζην 1ν ηεηαξηεκόξην ζηα νπνία νη εθαπηνκέλεο λα είλαη  

       θάζεηεο. 

κνλάδεο 5 

 

Θέμα Γ 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο g,h : ,
2 2

  
  
 

 κε ηύπνπο  g x x,x ,
2 2

  
    

 
 θαη 

 h x x,x ,
2 2

  
    

 
. 

Γ1. Να δείμεηε όηη    g x xh x 1   γηα θάζε x ,
2 2

  
  
 

. 

κνλάδεο 6 

Γ2. Να δείμεηε όηη    βg α αg β  γηα θάζε 
π

0 α β
2

   . 

κνλάδεο 5 

Γ3. Να νξίζεηε ηελ ζπλάξηεζε        f x g h x h g x   θαη λα βξείηε ηελ κνλνηνλία ηεο. 

κνλάδεο 3 +5                              

Γ4.  Αλ  1 1     θαη 1
4


  , λα δείμεηε όηη ε εμίζσζε  

  
  

 
x

ln f x 1
x

   
  

    

  έρεη  

     αθξηβώο κία ξίδα ζην δηάζηεκα 0,
2

 
 
 

. 

κνλάδεο 6 

Θέμα Γ 
 

Έζησ νη παξαγσγίζηκεο ζην  ζπλαξηήζεηο f, g γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ νη ζρέζεηο: 

●            f x f x g x g x g 2x    , x  

●       f 0 0, g 0 1   

Γ1. Να δείμεηε όηη      2 2f x g x g 2x , x    

κνλάδεο 5 
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Γ2. Αλ  
x xe e

g x
2


 , λα βξείηε πνηα κπνξεί λα είλαη ε f. 

κνλάδεο 8 

Γ3. Έζησ  
x xe e

f x
2


 . Να δείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο. 

κνλάδεο 6 

Γ4. Να ιύζεηε ζην ηελ αλίζσζε         2 4 2 4g kx g kx k g x g x , k 1     

κνλάδεο 6 
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