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ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ:ΠΑΤΣΙΜΑΣ ΔΗΜΗΤΡΗΣ 

 

ΤΡΙΩΡΟ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 

ΣΤΙΣ ΕΚΘΕΤΙΚΕΣ ΚΑΙ ΛΟΓΑΡΙΘΜΙΚΕΣ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ 1ο 

Α. Αν α>0 με α≠1,θ1>0,θ2>0  να αποδείξετε ότι ισχύει  :   1 2 1 2log log loga a a       

10 μονάδες 

 Β. Τι ονομάζουμε λογάριθμο του θετικού αριθμού θ ως προς βάση α>0 , α≠1;  

   4 μονάδες 

 Γ. Στο παρακάτω σχήμα φαίνονται οι γραφικές παραστάσεις 

     των συναρτήσεων        1 2 3 4f x ,f x ,f x ,f x . 

     Να αντιστοιχίσετε τις συναρτήσεις        1 2 3 4f x ,f x ,f x ,f x , 

     με τους  τύπους των  συναρτήσεων  όπως δίνονται στον διπλανό  

     πίνακα 

6 μονάδες 

Δ. Έστω η συνάρτηση  
x

2
f x

5

 
  
 

 .Ποια από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστή; 

     i) η f έχει πεδίο ορισμού το διάστημα  0,  

     ii) η f έχει σύνολο τιμών το   

     iii) η f είναι γνησίως φθίνουσα στο πεδίο ορισμού της. 

     iv) η γραφική της παράσταση τέμνει τον x x  στο σημείο Α(1,0) 

      v) η γραφική της παράσταση έχει ασύμπτωτη τον αρνητικό ημιάξονα των x. 

5 μονάδες 

 

 

 

 

 

Συναρτήσεις  Τύποι 

1)  1f x   Α) ln2x   

2)  2f x  Β) ln2x  

3)  3f x  Γ) 2ln x  

4)  4f x  Δ) ln x  

 Ε) 
1

ln
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x   

 Ζ)
1

ln
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x  
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ΘΕΜΑ 2ο 

Δίνεται η συνάρτηση 
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α) Να βρείτε για ποιες τιμές του α  η f είναι  

     i) γνησίως αύξουσα                          ii) γνησίως φθίνουσα 

8 μονάδες 

β) Για α 3  , να λύσετε τις ανισώσεις : 

i) 
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3 ( ) ( 1)
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8 μονάδες 

γ) Για α=17  , να λύσετε το σύστημα
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9 μονάδες 

ΘΕΜΑ 3ο 

Δίνονται οι  συναρτήσεις :
1 ln(3e 2x)

f (x)
ln x

 
     και 
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α) Να βρείτε τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων  f και g 

6 μονάδες 

β) Να βρείτε τα κοινά σημεία των  συναρτήσεων  f και g  

6 μονάδες 

γ) Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η  γραφική παράσταση της f  βρίσκεται <<πάνω>> από  την  

     ευθεία y 2 .  

6 μονάδες 

δ) Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η  γραφική παράσταση της g βρίσκεται <<κάτω>> από  την  

     ευθεία y 2 . 

7 μονάδες 
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ΘΕΜΑ 4ο 

Δίνεται η συνάρτηση f (x) =  2ln 36 1 6x x   

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f. 

6 μονάδες 

β) Να δείξετε ότι  η συνάρτηση f είναι περιττή. 

6 μονάδες 

γ) Να συγκρίνετε τους αριθμούς  f 0  και  f 1 .  

6 μονάδες 

δ) Να λύσετε την ανίσωση  xf e x ln4  .  

7 μονάδες 


