
Test 2 -1.2 ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ (ΣΥΝΑΡΤΗΣΙΑΚΕΣ ΣΧΕΣΕΙΣ) 
 

ΘΕΜΑ Α 

 
     Να αποδειχθεί ότι δεν υπάρχει συνάρτηση :f R R  με την ιδιότητα    

 

                      (2 ) (2 ) 1f x f x x      για κάθε x R .        (Μ.20)                                 

 

ΘΕΜΑ Β 

 
       ΄Εστω  :f R R  μία συνάρτηση για την οποία ισχύει: 

 

 
( ) ( )

( )
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f x f y
f x y

f x f y


 


 , για κάθε ,x y R  

 

   B1. Να βρείτε το (0).f                     (Μ.10) 

 

Β2. Να εξετάσετε , αν η f είναι άρτια ή περιττή .  (Μ.15) 

 

ΘΕΜΑ Γ 
 

      Μία συνάρτηση :f R R  έχει την ιδιότητα : 

 

  ( 2) 2 (3 ) 11 2f x f x x      για κάθε x R . 

 

Γ1. Να αποδειχθεί ότι  ( ) 2 (1 ) 7 2f x f x x     .                   (Μ.7) 

 

Γ2. Να αποδειχθεί ότι (1 ) 2 ( ) 5 2f x f x x     .                     (Μ.8) 

 

Γ3. Να αποδειχθεί ότι  ( ) 2 1 ,για κάθε x R.f x x                 (Μ.10) 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 
     

  Μία συνάρτηση :f R R  έχει την ιδιότητα :          

                       

  2( ) ( 1)f x x x f x x      . 

 

       Δ1. Να αποδείξετε ότι 2( )  .f x x x                                            (Μ.7) 

 

       Δ2. Να αποδείξετε ότι 2( )f x x x  . για κάθε x R .                 (Μ.8) 

   

 Δ3. Να κάνετε την γραφική παράσταση της f .                            (Μ.7) 

 

 Δ4. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f .                                         (Μ.8) 

  

 

Τριαντάφυλλος Πλιάτσιος 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Λύσεις 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ Α 

 
Έστω ότι υπάρχει συνάρτηση :f R R  με :  

   

  (2 ) (2 ) 1f x f x x       (1)     

για κάθε x R .    

 Η (1) για x = 2 δίνει :  

                         

                 (0) (4) 1f f             (2) 

 Η (1) για x = -2 δίνει :  

                         

                 (4) (0) 3f f            (3) 

Από τις σχέσεις (2) και (3) παίρνουμε ότι  1= -3   ΑΤΟΠΟ. 

 

ΑΡΑ ΔΕΝ ΥΠΑΡΧΕΙ ΤΕΤΟΙΑ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ . 

 

ΘΕΜΑ Β 

 

Β1.      
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   (1)    

 Η (1) για  x= y =0  γίνεται: 
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Β2 

 Η (1) για  y x   γίνεται: 
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      ΑΡΑ Η f  ΠΕΡΙΤΤΗ. 

 

ΘΕΜΑ Γ 

 
 Η συνάρτηση :f R R  έχει την ιδιότητα : 

 

  ( 2) 2 (3 ) 11 2f x f x x      (1) για κάθε x R . 

Γ1. 

  Η (1) για 2x x   δίνει :   

 

 

 

Γ2. 

 Η (2) για 1x x   γίνεται:  

 

(1 ) 2 (1 (1 ) 7 2(1 ) (1 ) 2 ( ) 5 2f x f x x f x f x x             (3) 

 

 

( 2 2) 2 (3 ( 2)) 11 2( 2)

( ) 2 (1 ) 7 2    (2)

f x f x x

f x f x x

        

    



Γ3.  Έχουμε ότι: 

  
(1 ) 2 ( ) 5 2 (1 ) 5 2 2 ( ) (4)f x f x x f x x f x        

 

  (2)
(4)

  ( ) 2 5 2 2 ( ) 7 2 ... ( ) 2 1 ,για κάθε x R.f x x f x x f x x           

 

ΘΕΜΑ Δ 

 

 
  Η συνάρτηση :f R R  έχει την ιδιότητα :          

                       

  2( ) ( 1)f x x x f x x      .(1) 

 Η (1) μπορεί να γραφτεί ως εξής : 2 2( )  (2)   και   ( 1)  (3)f x x x f x x x      

 

Δ1.  

 Η (3) όπου x το  1x  γίνεται : 
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Δ2. 

  2 2 ( )  (5)Ά ό f x x x       

 

        Από (4) , (5) έχουμε  : 2( )f x x x   .  

 

Δ3. Η γραφική παράσταση της συνάρτησης 2( )f x x x   είναι παραβολή της 

μορφής   2( )f x x x      με α>0 και κορυφή το σημείο ,
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Δ4. Από την γραφική παράσταση της f  παρατηρούμε ότι το σύνολο τιμών της 

συνάρτησης f  δηλαδή 
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