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20η Άζκηζη 
 

 

Δίλεηαη ην πνιπώλπκν   4 3 2x x x x x 2       ην νπνίν έρεη παξάγνληα ην 2x 2x 1  . 

α) Να δείμεηε όηη 3 1       . 

β) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  x 0  . 

γ) Να βξείηε ην πξόζεκν ηεο παξάζηαζεο        1821 0,41 1,18 7      . 

  Έζηω όηη ηα πνιπώλπκα  x  θαη   3 2Q x x 3x x 12    
 
δηαηξνύκελα κε ην x 2  δίλνπλ ην ίδην  

      ππόινηπν.  

δ) Να βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ  Q x  κε ην x 1 . 

ε) Δίλεηαη ην πνιπώλπκν      
1821 1453

A x x x 2 x 1 2     . 

   i. Να βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ  A x  κε ην  Q x 12 . 

   ii. Να απνδείμεηε όηη ν αξηζκόο 1821 145310 8 9 89    είλαη πνιιαπιάζην ηνπ720. 
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Λύζη 
 

α) Είλαη  
22x 2x 1 x 1      

   Αξρηθά πξέπεη ην x 1  λα είλαη παξάγνληαο ηνπ  x . 

   Απηό ζπκβαίλεη όηαλ ην ππόινηπν ηεο κεηαμύ ηνπο  

   δηαίξεζεο είλαη κεδέλ, άξα α β 4 0    (1). 

   Τόηε      x x 1 x     , όπνπ    3 2x x 2x 2 x 2       . 

   Γηα λα είλαη ην  
2

x 1 παξάγνληαο ηνπ  x  πξέπεη ην x 1  λα είλαη παξάγνληαο ηνπ  x , δειαδή 

    1 0 1 2 2 2 0 2 7 0 2 7              (2) 

   Από    1 , 2 α 2α 7 4 0 α 3 0 α 3            θαη από ηε  2 β 6 7 1       

 

β) Γηα 3 1        είλαη  

     4 3 2x x x 3x x 2       . 

       3 2x x 1 x 2x x 2        

              2 2x x 1 x x 2 x 2 x 1 x 2 x 1              

               
22x x 1 x x 2 x 2 x 1 x 2 x 1             

        
2

x 0 x 1 x 2 x 1 0 x 1 ή x 2 ή x 1              

    

γ) Αξρηθά ζα βξνύκε ην πξόζεκν ηνπ  x . 

    

 

 

 

 

 

 

   Επεηδή  x 0   γηα θάζε       x , 2 1,1 1,       , είλαη  1821 0,    0,41 0  ,   

   7 0  . Επεηδή  x 0   γηα θάζε  x 2, 1    είλαη   1,18 0   . 

   Με βάζε ηα αλωηέξω, είλαη        1821 0,41 1,18 7 0       . 

 

δ) Τν ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    x : x 2   είλαη ην  2 θαη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο   

         Q x : x 2  είλαη ην  Q 2 . Επεηδή νη δύν δηαηξέζεηο έρνπλ ην ίδην ππόινηπν, ηζρύεη όηη: 

        Q 2 2 8   12 2 12   8 4 6 2 2 4 2          

      Γηα 2   :    3 2Q x x 3x 2x 12    . 

     Τν ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο    Q x : x 1   είλαη ην  Q 1 1 3 2 12 12    
 

 

ε) i.       3 2 2Q x 12 x 3x 2x x x 3x 2 x x 1 x 2           

     Επεηδή ην  Q x 12  είλαη 3νπ βαζκνύ, ην δεηνύκελν ππόινηπν ζα είλαη ην πνιύ 2νπ βαζκνύ. 

     Έζηω   2π x αx βx γ    , ηόηε        2Α x Q x 12 π x αx βx γ        

   
        

1821 1453 2x x 2 x 1 2 x x 1 x 2 π x αx βx γ            (1) 

    Γηα x 0  ε (1) γίλεηαη: 1 2 γ γ 1       

    Γηα x 1  ε (1) γίλεηαη: 1 0 2 α β 1 β α         (2) 

1 1 α β 2   ξ=1 

 1 2 α+2 α+β+2 

1 2 α+2 α+β+2 α+β+4 

1 1 -3 -1 2   ξ=1 

 1 2 -1 -2 

1 2 -1 -2      0 

x  -2         -1           1 

 
2

x 1

x 1  

x 2 

 P x 
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    Γηα x 2  ε (1) γίλεηαη: 
 2

1 2 4α 2β 1 4α 2β 2 2α β 1 2α α 1 α 1                θαη β 1    

 

   ii. Γηα α 1, β 1, γ 1 θαη x 10      ε (1) γίλεηαη: 

              
1821 1453 210 10 2 10 1 2 10 10 1 10 2 π 10 10 10 1             

         1821 1453 1821 145310 8 9 2 720 10 91 10 8 9 89 720 10 ά 720                  

 

 

  


