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ΘΕΜΑ Α 
  

Α.1. Έστω η συνάρτηση      F x f x g x   . Έχουμε 

             F x h F x f x h g x h f x g x                 f x h f x g x h g x      ,  

και για 0h    , 
           F x h F x f x h f x g x h g x

h h h

     
   . Επομένως 

           
   

0 0 0
lim lim lim .
h h h

F x h F x f x h f x g x h g x
f x g x

h h h  

     
     Άρα 

        f x g x f x g x       

 

ΘΕΜΑ Β 
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Α4. Λ  Σ  Λ  Λ    Σ     

Α2. Αν το όριο 
   0 0

0
lim
h

f x h f x

h

 
  υπάρχει και είναι πραγματικός αριθμός  , τότε  

      λέμε ότι η  f  είναι παραγωγίσιμη στο σημείο 
0

x  του πεδίου ορισμού της.  

http://www.askisopolis.gr/


www.askisopolis.gr 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Από τα δεδομένα του προβλήματος έχουμε:  1 1% 10% 0,1f f    , 5 5% 30% 0,3f f     
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  άτοπο . Άρα τα Β,Γ δεν είναι ασυμβίβαστα.                          
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ΘΕΜΑ Δ 
Δ1. Επειδή κάθε χορδή κύκλου είναι μικρότερη  

       από τη διάμετρο, ισχύει ότι: 0< x< 2ρ =10 .  

       Από το πυθαγόρειο θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΔΒ έχουμε:       

      
2 2 2 2 2100 x A 100 x            

      Το εμβαδό του ορθογωνίου είναι:       2x 100 x         

      Άρα   2f x x 100 x , 0 x 10                                                                                       

Δ2. Η f είναι παραγωγίσιμη στο  0,10   ως γινόμενο παραγωγίσιμων συναρτήσεων με  
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   Για κάθε  x 0,5 2   είναι  f x 0    f γνησίως αύξουσα στο  
  x 0         5 2         10 

( )f x    +        

 f x     [    ] 
                     O.M.  

   0,5 2


  και  f x 0    για κάθε  x 5 2,10  ,άρα η f είναι  

    γνησίως φθίνουσα στο 5 2,10


 . Παρουσιάζει  

    μέγιστο για x 5 2   ,  τότε  

   100 50 5 2 x     ,οπότε το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο.                       
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Στέλιος Μιχαήλογλου – Δημήτρης Πατσιμάς 

Δ3. 1ος τρόπος  
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