
Θέμαηα Γπαπηών πποαγωγικών εξεηάζεων πεπιόδος  

Μαΐος - Ιοςνίος 
 

Μαθημαηικά Γ΄ Γςμναζίος 

 

Α. Θεωπία 
 

1. Να δηαηππώζεηε ηα θξηηήξηα ηζόηεηαο ηξηγώλωλ. 

2. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ έλδεημε Σωζηό ή  

   Λάζνο δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε. 

   α) Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ ίζεο πεξηκέηξνπο, ηόηε ηα ηξίγωλα είλαη ίζα. 

   β) Γύν ηξίγωλα είλαη ίζα όηαλ έρνπλ δύν πιεπξέο θαη κηα αληίζηνηρε γωλία ίζεο.  

   γ) Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία ηόηε ζα έρνπλ θαη ηηο ηξίηεο πιεπξέο ίζεο.  

   δ) Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ θαη ηηο ηξεηο γωλίεο ηνπο ίζεο κία πξνο κία , ηόηε είλαη ίζα. 

   ε) Γύν νξζνγώληα ηξίγωλα είλαη ίζα, όηαλ έρνπλ δύν αληίζηνηρεο πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία. 

 

Β. Θεωπία 

Γίλεηαη ε εμίζωζε 
2αx βx γ 0, α 0      

1. Πνηα παξάζηαζε ιέγεηαη δηαθξίλνπζα Γ ηεο εμίζωζεο; 

2. Πνηεο είλαη νη ξίδεο (αλ ππάξρνπλ) ηεο εμίζωζεο αλάινγα κε ην πξόζεκν ηεο δηαθξίλνπζαο; 

3. Αλ 1 2ξ ,ξ  ξίδεο ηεο εμίζωζεο, ηόηε λα παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν 
2αx βx γ, α 0   . 

 

 

1η Άζκηζη 

Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο     
2

2 2 2Α x 1 x 3 x 3 8       θαη 

2 2
5 5

Β α α , α 0
α α

   
       
   

 . 

α) Να απνδείμεηε όηη 2Α 18 2x   θαη Β 20  . 

β) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε Β 4x A   . 

γ) Να απινπνηήζεηε ηε παξάζηαζε 
2

Α
Γ

2x 12x 18


 
  

δ) Να ππνινγίζεηε ηνλ αξηζκό

2 2
1 1

x 2020 2020
405 405

   
      
   

  

 

2η Άζκηζη 
 

Αλ ην ζύζηεκα 
αx βy 7

2αx βy 8

 


 
 έρεη ωο ιύζε x 1 θαη y 2   , λα βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ α, β. 

 

3η Άζκηζη 
 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε 
2 2 2Α ζπλ x εθ x ζπλ x     

α) Να απνδείμεηε όηη Α 1   

β) Να απνδείμεηε όηη 
2 2 2 2εκ 20 εκ 50 εκ 160 εκ 130 2Α       

 

 

Από ηιρ δύο θεωπίερ να απανηήζεηε ζε μία και από ηιρ  

ηπείρ αζκήζειρ να απανηήζεηε ζε δύο. 
 

Σηέιηνο Μηραήινγινπ 

5ο Γιαγώνιζμα 



Λύζειρ 
 

 

 

Α. Θεωπία 
1. 1ο κπιηήπιο ιζόηηηαρ (Π - Γ - Π) 

   Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία θαη ηελ πεξηερόκελε γωλία ηνπο ίζε, ηόηε είλαη ίζα.   

    2ο κπιηήπιο ιζόηηηαρ (Γ - Π - Γ). 

   Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ κία πιεπξά ίζε θαη ηηο πξνζθείκελεο ζηελ πιεπξά απηή γωλίεο ίζεο κία πξνο κία,      

   ηόηε είλαη ίζα. Σε ίζα ηξίγωλα απέλαληη από ίζεο γωλίεο βξίζθνληαη ίζεο πιεπξέο. 

   3ο κπιηήπιο ιζόηηηαρ (Π - Π - Π) 

   Αλ δύν ηξίγωλα έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη ίζα.  

 

2. α) Λ   β) Λ   γ) Λ   δ) Λ   ε) Σ 

 

 

Β. Θεωπία 

α) Γηαθξίλνπζα Γ είλαη ν αξηζκόο 
2 4   , δειαδή 

2 4    . 

 

β) Αλ 0   ηόηε ε εμίζωζε έρεη δύν άληζεο ιύζεηο ηηο 1,2x
2

 



 

   Αλ 0   ε εμίζωζε έρεη κία δηπιή ιύζε ηελ x
2


 


 

   Αλ 0   ηόηε ε εμίζωζε δελ έρεη ιύζε (αδύλαηε). 

 

γ) Δίλαη   2

1 2x x x x        

 

 

1η Άζκηζη 
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β) 
2 2 2Β 4x A ή 20 4x 18 2x ή 2x 4x 20 18 0 2x 4x 2 0 ή               

     
22x 2x 1 0 ή x 1 0 ή x 1 0 ή x 1           
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δ) 
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x 2020 2020 ή x 2020 2020
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   Ο αξηζκόο x  πξνθύπηεη από ηελ παξάζηαζε Β, αλ αληηθαηαζηήζνπκε α=2020. 

   Δπεηδή Β= 20 γηα θάζε ηηκή ηνπ α 0  , είλαη x 20   

  

 

2η Άζκηζη 
 

Δπεηδή ην ζύζηεκα έρεη ιύζε x 1 θαη y 2   , ηζρύεη όηη: 

 

α 7 2βα 1 β 2 7 α 2β 7 α 7 2β
ή ή ή ή

2 7 2β 2β 82α 1 β 2 8 2α 2β 8 14 4β 2β 8
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3η Άζκηζη 
 

α) 2 2 2 2Α ζπλ x εθ x ζπλ x ζπλ x   
2

2

εκ x

ζπλ x
 2 2 2ζπλ x εκ x ζπλ x 1      

β) Δπεηδή νη γωλίεο 20 , 160   είλαη παξαπιεξωκαηηθέο, ηζρύεη όηη ζπλ160 ζπλ20    . 

    Δπεηδή νη γωλίεο 50 , 130   είλαη παξαπιεξωκαηηθέο, ηζρύεη όηη ζπλ130 ζπλ50    . 

   Δίλαη 

      
2 22 2 2 2 2 2εκ 20 εκ 50 ζπλ 160 ζπλ 130 εκ 20 εκ 50 ζπλ20 ζπλ50               

   
2 2 2 2 2 2

1 1

εκ 20 εκ 50 ζπλ 50 ζπλ 20 1 εκ 20 ζπλ 20 2 2Α              

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


