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   ΘΔΜΑ     Α      

 ( α1 )   Έζησ  f κηα  ζπλερήο ζπλάξηεζε  ζ’ έλα δηάζηεκα [ ]  .Αλ G  είλαη κηα παξάγνπζα 

             ηεο f ζην [ ] , ηόηε f t dt G G




                                                 .( κνλάδεο  09 )   

 ( α2 )   Έζησ  f κηα  ζπλερήο ζπλάξηεζε  ζ’ έλα δηάζηεκα  θαη παξαγσγίζηκε ζην  

            εζσηεξηθό ηνπ  , ηόηε  

             Πόηε ιέκε όηη ε ζπλάξηεζε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλσ ή είλαη θπξηή ζην   

             θαη  πόηε ιέκε όηη ε ζπλάξηεζε f ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα θάησ ή είλαη θνίιε  

             ζην                                                                                                                        ( κνλάδεο 06 )   

 ( α3 )   Να αληηγξάςεηε ζηελ θόιια ζαο ηνλ αξηζκό ηηο πξόηαζεο θαη δίπια  

             ην γξάκκα Σ , αλ ε πξόηαζε είλαη ζσζηή ή ην γξάκκα Λ , αλ ε πξόηαζε είλαη ιάζνο 

  ( 1 )    Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην [ ] θαη  f 0x   , γηα θάζε [ ]x   

             ηόηε f dx x




                                                                                                   ( κνλάδεο 02 )   

  ( 2 )    Τν άζξνηζκα δπν κε ζπλερώλ ζπλαξηήζεσλ κε ην ίδην πεδίν νξηζκνύ είλαη πάληα 

             κε ζπλερήο ζπλάξηεζε                                                                                          ( κνλάδεο 02 )   

  ( 3 )     Όηαλ κηα ζπλάξηεζε  f  δελ είλαη γλεζίσο αύμνπζα  ζ’έλα δηάζηεκα   

             ηόηε γηα θάζε  , κε   ηζρύεη όηη f f                                  ( κνλάδεο 02 )   

 ( 4 )     Οη ζπλαξηήζεηο f , g  έρνπλ ην ίδην πεδίν νξηζκνύ  θαη ε ζπλάξηεζε  f g
 

             
είλαη παξαγσγίζηκε θαη έρεη ηνπηθό αθξόηαην  ζην  εζσηεξηθό ζεκείν  ηνπ   

             ηόηε f 0   ή g 0                                                                            ( κνλάδεο 02 )   

 ( 5 )     Η εηθόλα ελόο δηαζηήκαηνο κέζσ κηαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο είλαη δηάζηεκα ( κνλάδεο 02 )     

  
ΘΔΜΑ      Β 

                  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  , κε  
2f 2 lnx x x x   

   

                  ( β1 )   Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε f , σο πξνο ηε κνλνηνλία , ηελ θπξηόηεηα  

                              λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο θαη λα γίλεη πξόρεηξε γξαθηθή παξάζηαζε  ( κνλάδεο  12 ) 

                              θαη ζηε ζπλέρεηα λα απνδείμεηε όηη 

            ( β2 )    Γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό x ππάξρεη κνλαδηθόο ζεηηθόο αξηζκόο    

                              ώζηε f x                                                                                                     ( κνλάδεο  03 ) 

                  ( β3 )    Η εμίζσζε 
1 1

4 2e 2
e 1

x
x

   


, έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα                   ( κνλάδεο 04  ) 

                 ( β4 )    2f 3 ln4 10x x    , γηα θάζε x    θαη 2f 3 ln4 10x x     

                              γηα θάζε [ )x                                                                                                       ( κνλάδεο  06 ) 
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ΘΔΜΑ      Γ 

                  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  g  , κε  

3

3 2 ,

5e 5 1 , 0
g

6e 2 6 0

x

x

x x x
x

x x x x






   
  

     
θαη ε ζπλάξηεζε  f              

                  κε  
3 2 ,

e 1 , 0
f

0

x x x
x

x x x





  
  

    
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                  ( γ1 )   Η ζπλάξηεζε g  είλαη παξαγσγίζηκε ζην                                                    ( κνλάδεο  06 ) 

            ( γ2 )   Η ζπλάξηεζε f  έρεη ζπλερή παξάγσγν ζην 
 
                                             ( κνλάδεο  04 ) 

                  ( γ3 )   4 , όπνπ   ην εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ πνπ νξίδεηαη από ηελ  

                             γξαθηθή παξάζηαζε  
f

C   
ηεο ζπλάξηεζεο f 

,ηνλ άμνλα x x θαη ηηο επζείεο  

                             1x  θαη 1x                                                                                                   ( κνλάδεο 04  ) 

                 ( γ4 )    Η ζπλάξηεζε F , κε F f gx x x        είλαη θπξηή ζην                       ( κνλάδεο  06 ) 

                 ( γ5 )    Η εμίζσζε F x   έρεη ην πνιύ δύν πξαγκαηηθέο ξίδεο        
                     

( κνλάδεο  05) 

  

ΘΔΜΑ     Γ.    

                 Γίλνληαη ε ζπλάξηεζε  f  κε ζπλερή παξάγσγν ζην , θαη ε ζπλάξηεζε g:   

                ●g 1 
 
, g 0   ( 1 )  ●

 

f f 1 0   
 
( 2 )  ● f x   

, γηα θάζε x ( 3 ) 

                
4 3 2g f f f 3f 1x x x x x             ( 4 ) , γηα θάζε x   

                Να απνδείμεηε όηη 
 

                ( δ1 )      Υπάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ   , ώζηε  g                                   (κνλάδεο  05 ) 

          ( δ2 )       Υπάξρνπλ δύν ηνπιάρηζηνλ ,    , ώζηε g g 1
 

     
         (κνλάδεο  05 ) 

                ( δ3 )      0 f f   
                                                                                    

(κνλάδεο 05  ) 

                ( δ4 )      Η ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην                                              (κνλάδεο 04  ) 

                ( δ5 )      Αλ επηπιένλ ηζρύεη 4f    , ηόηε g 0x   , γηα θάζε x                ( κνλάδεο  06) 

 

 

  


